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PRÉFACE 


Les nombres et leurs combinaisons présentent une foule 
de particularités. généralement peu connues, les unes d’une 
utilité pratique incontestable, les autres revêtant plutôt un 
caractère original qui, souvent, étonne l'esprit et captive 
l'attention. 

La plupart de celles qui composent ce recueil sont, ou 
complètement inédites, ou présentées sous une forme toute 
nouvelle. Nous aimons à penser qu'en les examinant atten- 
tivement, plus d’un lecteur s'exercera à découvrir les raisons 
scientifiques qui sont à leur base, s'ingéniera à en créer 
d’autres du même genre, et par cette gymnastique intellec- 
tuelle du plus haut intérêt, aura la satisfaction de voir 
s'élargir progressivement son horizon mathématique. 

Nous accueillerons avec reconnaissance toutes les obser- 
vations utiles que. l’on voudra bien nous présenter sur 
notre modeste travail. 


L'AUTEUR. 


OMR ire) 
CHAPITRE I*. 
Sommes et différences. 


4 /, } 
1. — Table d’addition et de soustraction. 


011121381415]16]|7]8]9 1/10 
1121831415)16]7]|81]9/10}11 
2183/4)15|16|7|8/)91/10|11|12 
3141516|7]8]9110|11|12|13 
41516)7|8/|91)10|11)12/13|14 
5|16|7|8/|91|10)11|12|18/14|15 
617|819/10|11/12,13|14/15|16 
71819 1\10|11/12|13|14|15|16 |17 
8 |9|10)11/12/18/14|15|16|17 18 
9 |10)11112,13/14/15)16|17|18 19 
110|11/12/18/14|15|16 | 17 |18 |19 |20 


_ Soit à chercher la somme de 8 et 7 : 8 se trouve en tête 
_ d’une colonne verticale, 7 en tête d’une colonne horizontale; 
à l'intersection des deux colonnes, je trouve le total 15. 

Soit à chercher la différence entre 14 et 5 : 5 est placé en 
tête d’une colonne verticale dans laquelle se trouve 14; 
1% fait aussi partie d’une colonne horizontale en tête de 


laquelle je trouve 9, différence cherchée. 


REMARQUES. — Le tableau ci-dessus peut donner lieu aux remarques 
suivantes : 4° Les totaux des colonnes verticales sont les multiples succes- 
sifs de 41, depuis 55 jusqu’à 165; 2 il en est de même des totaux des 
colonnes horizontales; 3° les nombres du tableau forment des lignes 
obliques : considérés dans un sens, leurs totaux sont successivement 10, 
- 20, 30, … 110, 100, 90, … 10: considérés dans l’autre sens, ils valent 
_ respectivement 4 fois 0, 2 fois 1, 3 fois 2, … 41 fois 40, 10 fois 11, 9 fois 
249, 4 fois 20. 
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PAL VESTE 
2 — Curieuses constations sur les 9 chiffres significatifs 
, À | . disposés en carré, | 
(SA , AU 
(ABLE AU ES 
40 À 

1 MER 4 ENG 
6 GX US EN UD 


Disposons les 9 chiffres SERRE en carré comme il est 
indiqué ci-dessus : | 

1° En prenant comme points successifs de départ les chiffres 
des angles (1, 3, 9, 7) et en suivant le pourtour du carré, 
nous remarquons que le total des 2 premiers chiffres a pour 
désinence le 3: 1+2—3, 3+26—9;92L8=17(%u% 
1+4—= 1 (1 u.). 

2° En commencant par le 2° chiffre de chaque côté du 
pourtour, nous voyons que le total de ce chiffre et du chiffre 
suivant a pour désinence le chiffre du centre (3) : 243 =5: 
6+L9— 156 u.); 8 + 7 — 15 (5 u.), 4 L1—5. 

3° En suivant le pourtour du carré à partir de 3 vers, 
nous pouvons constater que le total des chiffres extrêmes 
d'un même côté du carré a pour désinence le chiffre suivant: 
2+1—4; 1+7—=8;7+9—16(6u.);,9+<3—=12Cu) 

4° En suivant le pourtour du carré formé par les chiffres 
2, 6, 8, 4, nous constatons que le total de 2 chiffres consécutits. 
a pour désinence le chiffre suivant : 2 ÿ 6 — 8; CSS 
14{4u.);, 8+4—12 lu); 4+2— 

9° En suivant les pourtours de 4tr At isocèles désens 
par les chiffres 1, 6 et 7; 7, 2 et 9; 9, 4 et 3; 3, 8 et L, nous 
voyons que dans chacun de ces groupes de chiffres, le total 
des 2 premiers a pour désinence le 3°: 1+6—7;7+2=9% 
9+4—18Gu.);,34+8—11(lu. 

6° En suivant les pourtours des parallélogrammes limités” 
par les chiffres 1, 8, 9 et 2; 3, 4, 7 et 6, nous constatons, 
dans chaque groupe, que le total des 2 premiers à pour 
désinence le 3e et que le total des 2 derniers a pour désinence” 


le 1e :1-8—9;919—11(1u.);3+4—7:7+6—13{(30); 


7° Deux chiffres placés aux extrémités d’une même médiane 


ou d’üne même diagonale ont 10 pour total : 2 + 8; 4 an 6; 


Do Le 


8° Le double d’un chiffre impair a pour désinence le chiffre 


suivant dans le pourtour du carré 1, 3, 9, 7; et le double 
d'un chiffre pair a pour désinence le chiffre suivant dans le 


pourtour du carré 2, 4, 8, 6 (en suivant l’ordre des chiffres) : 
1 + —18 (8u):7+7—14{(Au); 
2+2—4; 4 La —8; 8 +8—16(6u.);,6+6—12 (2u.). 


l 
3. — Autres constatations sur les 9 chiffres significatifs 
disposés en carré, 


Signalons aussi l’analogie existant dans chacun des arran- 
gements suivants : 


1° Le total des 3 chiffres d’un côté du carré 1, 3, 9, 7 a 
pour désinence le chiffre suivant du pourtour de ce carré : 


D 5 60 9_IS(Bu)9 +817 9440 .. 


74 1—12 Qu.) 


20 Quatre chiffres Ha en carré ou en pra ee 


” donnent 20 pour total : 4, 3, 7 et 9; 2, 4, 6 et 8; 1, 2,8 et 9; 
Pet S:.t, 4, 6et9 a 


3° Le nombre composé de 2 chiffres qui se suivent dans le 
pourtour, le nombre composé des 2 chiffres formant avec les 
2 premiers un parallélogramme, et les 2 nombres composés 


_ des mêmes chiffres écrits dans le sens inverse, donnent 220 


pour total : 12, 89, 21 et 98 ; 23, 78, 32 et 87; 36, 47, 63 et 74; 


_ 69, 14, 96 et 4. 


4 La différence entre le nombre composé de 2 chiffres qui 


se suivent dans le pourtour et le nombre composédes 2chiflres … ti 
- formant avec Jes 2 premiers un parallélogramme est un mul- 
re tiple de 11; il en est de même de la différence entre les 2 


Mg nombres composés des mêmes chiffres disposés dans le sens 
inverse : 89 — 12 — 77, 98 — A — — 77; T8 — 93 = 55, 87 — 


DEAN + ra 


82 — 53; 47 — 36 — 11, 74 — 63 — 11; 69 — 14 = 55, 
96 — 41 — 55. te 
9° La différence entre le nombre composé de 3 chiffres 
qui se suivent dans le pourtour et le nombre composé des … 
3 chiffres opposés est un multiple de 11 ou de 111; il en est. 
de même de la différence entre les nombres composés des 
mêmes chiffres écrits dans le sens inverse : 789 — 193 —. 666, 
987 — 321 — 666; 478 — 236 — 242, 874 — 632 — 242: 
369 — 147 — 2929, 963 — 741 — 222; 698 — 214 — 484, 
896 — 412 — 484. ge 
Etc., etc. 


4. — Addition de 5 aux nombres 1, 2, 3, 4; 6, 7, S, 9. 


1 2 3 
9 5 & 
8 7 6 


Les chiffres étant disposés comme ci-dessus (le chiffre 5 au « e 
centre et les autres se suivant dans le pourtour d'après 
l’ordre ascendant), si nous ajoutons 5 à un chiffre quelconque, 
le total a pour désinence le chiffre opposé : 


1+45—=6, 6+5—11(lu) 
215—7; 7+5—12 Au.) 
3+5—8; 8+5—18(Gu) 
K+5—9, 9+L5—14{4u) 


REMARQUE. —- On pourrait faire des constatations analogues à celles 
des nos 2 et 4, sur la disposition en carré, soit des 9 premiers nombres 
pairs, soit des 9 premiers multiples de 3, soit des 9 premiers multiples de 
4, eLC. 


5. — Méthode originale pour additionner deux nomhres 


compris entre 5 et 10, 


Attribuez d'abord les valeurssuivantes aux différents doigts 
de chaque main : 6 au pouce, 7 à l’index, 8 au majeur, 9 à 
l’annulaire, 10 à l’auriculaire, 


he à EU 


Cela fait, supposons, pour fixer les idées, qu'il s'agisse 
d’additionner 7 et 8. Vous joignez le doigt 7 d’une main au 
doigt 8 de l’autre main, et vous voyez que, y compris les 
deux doigts en contact, il y a en tout 5 doigts du côté des 
pouces. Vous ajoutez 1 dizaine à ces 5 unitéset vous obtenez 15. 


6. — Addition magique. 


Écrivez 3 nombres de 4 chiffres et disposez-les convena- 
blement pour l'addition. En dessous, j'écris moi-même 3 
autres nombres égaux à la différence entre 9999 et chacun 
des 3 premiers. Je peux dire d'avance le total des 6 nombres : 
c'est 29997. | 

EXEMPLE. — Si vous avez écrit 3421, 5672 et 1893, j'écrirai 9999 — 3421 
ou 6578, puis 9999 — 5672 ou 4327, et enfin 9999 — 71893 ou 2/06; le total 
des 6 nombres sera évidemment 3 fois 9999 ou 29997. 

Pratiquement, je dis : 9 — 3 — 6, j'écris 6; 9 — 4 — 5, j'écris 5; 9 — 2— 17, 
j'écris 7; 9 — 1 = 8, j'écris 8, etc. 


7. — Autre addition magique. 


Prenez 3 chiffres différents, dites-moi quelie en est la 
somme, disposez-les de 6 manières différentes de façon à 
obtenir 6 nombres différents. Je puis dire d’aance le total 
des 6 nombres : il vaut 222 fois la somme des 3 chiffres. 


EXEMPLE. — Soient les 8 chiffres 7, 8 et 3. Les 6 nombres diflérents 
composés de ces 3 chifires (783, 738, 873, 837, 318, 381) donnent pour somme 
299 fois (7 + 8 + 3 ou 222 fois 18 — 3396. 

Pratiquement, cette multiplication peut se faire comme suit : 2 fois 18 — 
36, j'écris 6 et je reporle 38; 36 + 3 — 39, j'écris 9 et je reporte 3; 36 +3 = 
39, j'écris 39 Le total est donc 3996. 

REMARQUES. — «. Il est à remarquer que le même total serait obtenu 
avec toute série de 3 chiffres différents dont la somme serait 18 (6, 9 et 3; 
5, 4 et 9; 8, Let 9, etc.). 

b) 4 chiffres différents peuvent former 24 nombres différents dont la 
somme est égale à 6666 fois la somme des 4 chiffres. 


EXEMPLE. — Les chifires 2, 5, 8 et 6 peuvent donner lieu à 24 nombres 


d | différents don la somme > est le à à 6666 bois e + 5 x 8 à ) ou 56 
2 = 139966. 


; 


S, — Addition rapide. 


ï + Une addition peut parfois se faire bide si. 

remarque qu'un même chiffre se représente plusieurs foi 
_ dans la même colonne ou que plusieurs ehiffres d’une colom 1 
ds additionnés. forment ensemble 1 ou plusieurs dizaines. + 
Aïnsi, dans l'exemple ci-contre, je remar ue 


sue que la colonne des unités renferme 5 fois b] ou ) ‘8 
| 863 J'écris 5 et Je retiens 2. | £ 
NE TES ET Ds A la colonne des dizaines, j'ai 2 de retenu | 
LA 666 2 fois 9 — 29, +2 Bi SEAT TS 
ne 20 retiens 4. < 


> 
r OC 


retenue +4E2— SO puis 847 + cs 20, ue | 


_eu tout 30, que j'écris. 


d je retiens 1; 1 de retenue -- Fou Li 15, Ge Fi (78 Re ik 
15, que j écris ; total — 11502. | UE 


9 — Différence entre 2 nombres. 


k avantage à choisir entre les deux un nombre rond et à add 


 tionner l'excès du plus grand sur le nombre rond et En 
de celui-ci sur le plus petit. RE" 
EL EXEMPLES. — 14 — 8— 4+ %— 6 (nombre Ua Er 
EU 77 —  39— 91 + 11 — 38 (. » ph 
D'A49 + 08 AR END UT) He 
AT 80 = TN A5 8900 QUTE ES 
HUIT ce 486—=. 45 + :44=—:59 (5 À COTE 
AT — 9818 — DAT + 182 399 (€ » 


RES LR ER 


— 11 — 
10. — Différence entre 2 nombres dont le plus grand est l’unité 
suivie de zéros. 


Pour chercher la différence entre 2 nombres dont le plus 
grand est composé de l'unité suivie de zéros, on peut trouver 
avantageux de chercher la différence entre les 2 nombres 
diminués chacun d’une unité. 


EXEMPLES. — 1900 — 248 — 999 — 2417— 752. 
40000 —  347— 9999 — 346 — 9655, 
100000 — 87432 — 99999 — 87431 — 12568. 


11. — Addition ct soustraction combinées, 


Ci-dessous une addition et une soustraction combinées. 

Voici la manière de procéder : | | 

ee Colonne des unités : 9 + 6 — 15, + 7 — 22, — 
3487 3 — 19, j'écris 9 et je retiens 1. 

AiOS 9 Colonne des dizaines : je remarque d'abord que 

9 je peux faire abstraction des deux 5 dont l’un 


9 77 ee ES LE 
doit être ajouté et l’autre retranché et J'ai simple- 
ment : À de retenue + 2 fois 8 — 17, j'écris 7 et je retiens 
À ; etc. 


CHAPITRE Il. 


Produits et quotients. 


12. — Quelques prodnits faciles. 


a. Écrivez en 2 groupes égaux les 8 premiers chiffres : 
LE A 
DE T AS 
Placez ensuite le signe — au milieu de chaque groupe et le 
signe X entre les 2 derniers chiffres, vous obtiendrez les-2 


produits 'suivantsi: 


(284 
56—7%x 8 


: 
te 
Le 


SET ee 


b. Étant donnés les produits Ajoutez À à chacun des 
suivants : chiffres de ces égalités, vous 
obtiendrez 4 autres produits : 

2. X 82 10 d'DCORLT 

SX de 2 4 8082 

LC 0 24 5 QE: 

0 X 5 == 25 6KX 60 


13. — Compléments des 9 chiffres significatifs, 


Les chiffres significatifs placés en carré nous montrent la 
curieuse disposition relative de 2 chiffres et de leurs complé- 
ments à 10. On sait que le produit de 2 chiffres a la même 
désinence que le produit de leurs compléments : les figures 
suivantes sont intéressantes à examiner sous ce rapport. 


5 1 
x KL} XX a « 
US 
9 7 
FiG 1. — a. 2 chiftres opposés sont compléments l’un de 
l’autre. 


b. Les carrés des chiffres opposés ont la même désinence. 
F1G. 2. — Le produit d'un chiffre par 5 a la même dési- 
nence que le produit du chiffre opposé par 5 
Fi&. 3, 4 et 5. — Le produit de 2 chiffres placés aux extré- 
mités d'un côté d’un carré ou d’un parallélogramme, a la 
même désinence que le produit des 2 chiffres placés aux 
extrémités du côté opposé. 
Et ces constatations nous amènent à dresser le tableau 
suivant qui donne la table complète de multiplication : 


ART VE 


FiG. 1. FiG 2. fic: Fic 4. Pics: 


XI Jr KkA=A1AXB—= SX 3— 311 Kk92— 211% 4— 4 
9x1 919x 91—81|9 x 5—45|9 x 7—63|9 x 8—172|9 x 6—54 
3x 1—=U113x3— 913x 5—18|1x71— 711 x 8— 8|1x6— 6 
1x 3—)1|17 x 1—49|7 x 5— 3519 x 3—9719 x 2—18 19 x 4 — 36 


Ho 16009 x A4 0 De 10262249 09 9 6 
8x 2—16,8 x 8—6418 x B—40|8 x 4—32|8 x 71 — 56 


1 œ 
XLEX 
D + 

] 
d 
19 © 


4 x 6—24|4 x 4—16|4 x 5—92012x 4— 819 x 7—14|3 x 6—18 
6x 4—94)6 x 6—3616 « B—3018 x 6—4818 x 3—924|17 x 4 — 98 
REMARQUE. — On peut remarquer que dans les 4 dernières colonnes 


ci-dessus, les 4 premiers produits ont 100 pour total et qu’il en est de même 
des 4 derniers. 


14, — Autre manière d’envisager les chiffres significatifs en carré 
au point de vue de la table de multiplication. 


Multiplication par 2, 8, 4 et 6. — Les dési- 
nences des produits de 1, 2, 3 et 4. de 6, 7, 8 et 9, 
par 2, 8, 4 et 6 sont les chiffres pairs du carré 
(voir figure ci-contre). 


1h 
© x 
eo O 


Pour la multiplication par 2, l’ordre de ces désinences est 2 fois 


la série: : 2, 4, 6, 8: 

» » 8, » la série inverse : 8, 6, 4, 2. 

» » 4, y» la série : 4, 8270: 

» » 6, » la série inverse : 6, 2, 8, 4. 

o1 12 02 Multiplication par 5. — Pour obtenir les 
2% 15 O6 produits des 9 premiers nombres par 8 : 

27 18 09 1° Disposez les 9 chiffres significatifs en 


4 


carré, 

2% Écrivez O à gauche des chiffres de la 3° colonne verti- 
cale, 1 à gauche des chiffres de la 2°, 2 à gauche des chiffres 
de la 1". 


61/72 60% 
54 45 36 P 


duits des 9 D RO DS ROUTES es d | 
27 18 09 1° Placez les 9 chiffres significatifs enca cu 


: 2 À gauche de ces chiffres, écrivez 
“cessivement les chiffres de 8 à O. 


1 


ve A Multiplication pur 7. — Pour bte il 
#21: 42 65 VA 


| produits des 9 premiers nombres par 7 
14 35 56 41° Mettez les chiffres si nificatifs 1 rés 
07 28 49 8 


gauche de ces Hire ; | 
Dans la colonne verticale de gauche : 0, 1,2. 
moyenne :. 2:13, Æ 
de droite : a 4,5, 


F 15. — Méthode originale pour trouver les produits de 2, 3, 4 
ERA 5, 6, 7, s: 9 par 9: de 6, 7, S, 9 par S; de 7 par 7. 


OR Es Additionnez les 2 facteurs et écrivez le 
unités du total; 


& buts des 2 facteurs en Nec hon. | LR 
… AMEXEMPLE. —7 x 8 —?1 + 8 — 15, j'écris 8; les complémen 
_Tet 8sont3 et2; 3 x 2 — 6, j'écris 6 à droite du 5 désà obtenu, c 
fait 56. 0e 

2e EXEMPLE. —8 x 9—?8 +9 — 17, PÉLETS Yi 4200 
à droite du 7 et j'obtiens 72. LS ANT ASS À 
RAMA ROUE: — Vous DORA également obtenir ai ph “chiffre _du 


dans le 4e" exemple, vous diriez T — 2 — B: dans 1e 2, 8 — 1— 1 


16. — Autre procédé curieux pour trouver io produits de 
8, 9 par 9; de 6, 7,8, dre de T'AS 


out d'abord, j'attribue aux doigts de chaque main 
valeurs suivantes : 6 au pouce, 7 à l'index, 8 au majeu À 
098 annulaire, 10 à l’auriculaire. 


SN de 


Soit, par exemple, à trouver le produit de 7 par 9. Je joins 
l'index de la main gauche (7) à l’annulaire de la main droite (9). 
Je compte que du côté des pouces il y a 6 doigts y compris 
ceux qui se touchent : 6 est le chiffre des dizaines du pro- 
duit. De l’autre côté des deux doigts réunis, il y a 3 doigts à 
la main gauche et 1 à la main droite; je dis : 3X 1 — 8; 3 est 
le chiffre des unités du produit. Le produit est donc 63. 


17. — Produits de la table de multiplication supérieurs à 25. 


La connaissance des produits de la table de multiplication 
jusqu'au produit 25 nous suflit pour trouver tous les autres 
produits. 

Voici, sur quelques exemples, la manière de procéder : 

1 x 4 — ? Les compléments de 7 et 4 sont 3 et 6: 3 x 6 == 18*, j'écris 8 
et je reporte 1; 

4 +17 + 4 — 12, J'écris 2 à gauche du 8 déjà trouvé; produit — 98. 

GX 4 x 3 — 194.56 + 7— 14: produit = 42, 

4 x 976 x 1— 6,4 +9 —13; produit — 36. 

PR x 02 MAS 4 AS; produit — 32, 

CRNG AIX 4 = 1611 +6 613; produit —.86, 


18. - Réciproque des 3 numéros précédents. 


a. Étant donnés l’un des produits 18, 27, 36, 45, 48, 49, 
04, 56, 63, 64, 72.81 et l’un de ses facteurs pris dans la table 
de multiplication ordinaire, vous pouvez trouver l'autre 
facteur par la soustraction. Pour cela : 

1° Écrivez 1 et faites-le suivre du chiffre des dizaines. 

2: Du nombre ainsi formé, soustrayez le facteur connu. 


EXEMPEES"— 48:28 — 14 — 8 —6: 56:7— 15 —-71—8:72:8— 
8 —24,. 


b. Étant donnés un produit quelconque de la table de 


__ * En règle générale, dans un nombre comportant plusieurs chiffres, le ou les 
chiffres italiqués sont à écrire ; le ou les autres sont à reporter. 


Fe NT 
Le ÉSTRE 


— 16, — | ni 


multiplication supérieur à 25 et l’un de ses facteurs pris dans 
cette même table, nous pouvons trouver l’autre facteur de la 
facon originale indiquée par les exemples suivants : 

98 : 4 —? Le complément de 4 est 6; je cherche le nombre qu'il faut 
multiplier par 6 pour obtenir un produit ayant la même désinence que 28; 
je trouve 3 qui, multiplié par 6, donne 18 : le complément de 3 est 7, donc 
28:24 TT. 

63 : 7 — ? 3 (comp. de 7) x / — 3 (désinence de 63); le comp. de 1 = 9; 
donc 63 27:= 9; 

32 : 8 — 1 2 (comp. de 8) x 6 — 12 (mème désinence que 32); le comp. 
de 6 — 4; donc 32 : 8 — 4. 


19. — Produit de 2 nombres terminés par 5. 


1° Au produit des nombres composés des chiffres précé- 
dant le dernier dans chacun des 2 nombres proposés, ajoutez 
le quotient par 2 de la somme des 2 facteurs de ce produit et 
écrivez le résultat obtenu ; 

2° Faites suivre celui-ci de 25 ou de 75 suivant que le 
quotient par 2 est un nombre entier exactement ou bien que 
la division laisse un reste. 


419+8 
2 


EXEMPLES. — 19% x 85 — 19 x 8 + 


43 + 6 
} 


— 106, suivi de 25, — 10695. 


135 x 65 — 13 x 6 + 


= 87, suivi de 75, — 87175. 


429 9 
3995 x 35 — 4929 x 3 + ne = 1266 + 212 ou 1478-suivi de 75, — 
1478175. 
20. — Produit de 2 nombres dont la somme des unités est 10 


et dont le ou les chiffres précédents sont identiques. 


1° Multipliez le nombre composé du ou des chiffres pré- 
cédant le dernier chiffre de l’un des nombres, par le nombre 
immédiatement supérieur ; 

2° KHerivez ce produit et faites-le suivre du produit des 
chiffres des unités. 

(N. B. — Le produit de 9 par À doit s'écrire 09:. 


— 17 — 


EXEMPLES. - 16 x 14 — ?1 x 2— 2; 6 x 4 — 24, ce qui fait 224. 
49 x 41— 74 x 5 — 920; 9 x 4 — 09; ce qui fait 2009. 

18 x-72—77 x 8 — 56; 8 x 2 — 16, ce qui fait 5616. 

193,X 4197 — 719 X 43 — 156; 3 x 1 — 21, ce qui fait 15621. 

248 x 249 — 7? 94 x 925 — 600; 8 x 2 — 16, ce qui fait 60016. 


21. — Extension de la règle précédente. 


Deux nombres sont tels que, partagés chacun en 2 tranches 
dont la 2° comprend les 2 derniers chiffres, les 1" tranches 
sont identiques, et la somme des 2% tranches est égale à 100; 
voici comment vous pouvez trouver le produit dés nombres 
donnés : 

1° Multipliez l’une des l'* tranches par le nombre entier 
qui lui est immédiatement supérieur ; " 

2° Faites suivre ce produit du produit des deuxièmes : 
tranches l’une par l'autre (ce dernier produit doit toujours 
être exprimé par 4 chiffres). 

EXEMPLES. — 689 x°611 = 7?6 x 7 — 42, suivi de 89 x 41 ou 0979, — 
420979. 

142 xX 158 —7?1 X 8 — 56, suivi de 42 x 58 ou 2436, — 562436. 

45514 x 1549 — ? 15 x 16 — 240, suivi de 51 x 49 ou 2449, — 2402499. 

699 x 601 —?6 x 7 — 492, suivi de 0099, — 420099. 


22, — Produit d’un nombre de 2 chiffres terminé par 1, 
par le même nombre renversé, 


lo Faites la somme du 1° nombre et du carré de son 
4% chiffre. 
2% A la droite de cette somme, écrivez ce même 1° chiffre. 


EXEMPLES — 41 x 44 — M + 42 ou 87, suivi de 4, — 8174. 
914 x 49 = 91 + 9 ou 172, suivi de 9, — 1729. 
61 x 46 — 61 + 6? ou 97, suivi de 6, — 976. 


23. — Produit d’un multiple de 5 composé de 2 chiffres 
par un nombre pair suivi de l’unité. 


1° Écrivez le multiplicande ; 


“pair. | 

EXEMPLES. — 60 x 181 — ? J'écris 60 et à sa do 6. x 18 ol El 

qui fait 10860. me. 
65:X14191== 
IRUDAT 
6 CLR fee 


? J'écris 65, et, à sa gauche, 6,5 x 12 ou 18, cé qui fa { 
? J'écris 95, et, à sa gauche, 9,5 x 24 ou 298, ce qui fait 298 
? J'écris 85, et, à sa gauche, 8,5 x 32 ou 272, ce. de fai E 


24. — Rés Dune de la règle Uréceto + 2108 


Soit encore AE nombre 2135 divisible par 612135 : 61 = = 38. 


25. — Produit Peie, nombre de 2 chiffres par e1. 1, s1 e 


1° Cherchez le double, le triple, le rs ete 


nombre, ajoutez-y le 1° chiffre et écrivez le total; 
20 Hites le suivre du dernier chiffre. ii 


EXEMPLES. 86 x 41—?86 x 4— 344, 344 + 8— 359, sûivi 46, 
59 X 181752 x 13 — 616, 616 + 5 — 681, SOEUR — 6812 


26. — Produit d’un HUE de 3 chiffres par 21, Fais 4 


i° Cherchez le double, le triple, le sde es 
nombre, ajoutez-y le Don Dte FOTAPRSE des 2 Prétns e 


et écrivez le total ; 
Le us le suivre du dernier chiffre. 


de "a —— 17094. 
258 x 81 — ? 258 x 8 — 9064, 2064 + 95 — 9089. suivi a 
243 x 61 — 7243 x 6 — 1458, 1458 + 24 — 1489, suivi de 3, = 


© 27.— Produit d'un nombre de 2 chiffres par 19, 29, 3 


ù Le Multipliez le nombre par 2,9, &retciy 


dns 


produit le nombre entier immédiatement supérieur au nom- 


bre de dizaines du multiphicande et écrivez le reste; 


2° Faites-le suivre de la désinence convenable. 


EXEMPLES. — 36 x 59 — 736 x 3 — 108; 108 — (3 + 1) — 104, suivi 
de 4, — 1044. 

98 x 19— 798 x 8 — 7184; 184 — (9 + 1) — 714, vide 7142; 

48 x 4149 — 7 48 x 15 — 790; 720 — (4 + 4) — 745, suivi de 2, — 7152. 


28, — Produit de 2 nombres déduit du carré de leur moyenne, 


On sait que le produit de 2 nombres est égal à la différence 
entre le carré de leur moyenne et le carré de leur demi- 
différence. Cette connaissance permet de trouver facilement 
certains produits. 

Ainsi, en nous basant sur le carré de 50 ou 2500, nous 
trouvons que 49 X 51 — 2500 — 1? — 2499; que 42 X 58 — 
2500 — 8° — 2436, etc. | 

En prenant pour base le carré de 120 ou 14400, nous 
déduisons que 107 X 133 — 14400 — 13? — 14231 ; que 102 X 
138 — 14400 — 18? — 14076, etc. 

En nous basant sur le carré de 45 ou 2025, ncus trouvons. 
que 42 X 48 — 2025 — 3? — 2016; que 37 X 53 — 2025 — 
8? — 1961, etc., etc. 


29. — Produit de 2 nombres compris entre 10 et 20, 


1° Cherchez le produit des excès de 20 sur ces nombres, 
écrivez les unités de ce produit et reportez les dizaines s'il 
y ena; 

2° Ajoutez la retenue au double de la somme des derniers. 
chiffres, et écrivez le résultat à gauche du chiffre déjà obtenu. 

EXEMPLES. — 17 x 18 —?3 x 2— 6; (7+8) x 2 — 30; produit = 3C6. 
PANXAG— 7H x) 4 — 4; (9 +6) x 2 — 30; produit = 304, 

12 47—78/x 3 —194; 9 + (947) x 2 —" 20 produit — 204, 

18 x 14—792 x 6— 192; 1 + (8 + 4) x 2 — 9%; produit — 252. 


ee 


— 20 — | , 


30, — Produit de 2 nombres de ? ehiffres dont le prodnit 
des compléments est inférieur à 1006. 


1° Retranchez de l'un des nombres le complément de 
l’autre et écrivez le reste ; 

2° Faites-le suivre du produit des compléments des nom- 
bres donnés. 

EXEMPLES. — 93 x 92 —?93 — 8 — 85, suivi de 7x 8 ou 56, — 8556. 

97 x 91 — ? 97 — 9 — 88, suivi de 3 x 9 ou 27, — 8827. 


87 x 94 — ? 87 — 6 — 81, suivi de 143 x 6 ou 178, — 8178. 
33 x 98 — ? 53 — 2 — 51, suivi de 47 x 2 ou 94, — 5194. 


31. — Produit de 2? nombres quelconques de 2 chiffres. 


Vous pouvez avoir avantage à procéder comme suit : 


1° Faites le produit des compléments de ces nombres, 
écrivez les dizaines et les unités de ce produit, et retenez les 
centaines s'il y en a; 

2° Ajoutez la retenue à l’un des nombres, retranchez du 
résultat le complément de l’autre nombre, et écrivez le reste 
à gauche des 2 chiffres déjà obtenus. 

EXEMPLES. — 176 x 94 — 7924 x 6 — 144; j'écris 44 et je reporte 4; 
4 +76 — 6 — 71; produit — 7144. 

84 X 18 — 716 x-22 — 352: 3 + 84 — 92 — 65; DTooUuR — 6552: 

94 x 27—7?76 x 713 — 438 ; 4 + 27 — 6 — 25; produit — 2538. 

35 x 88 — ? 63 x 12 — 1756; T + 37 — 12 — 32; produit = 3256. 

183 .X 87—7?927 x 13 — 351; 8 + 75 — 13 — 63; produit — 6351. 


32. — Prodnit de 2 nombres compris entre 100 et 200. 


1° Multipliez entre eux les excès de ces nombres sur 100, 
écrivez les dizaines et les unités de ce produit et retenez les. 
centaines s’il y en a; 

2° Additionnez la retenue, l’un des nombres et l'excès de 
l’autre sur 100, et écrivez le total à gauche des 2 chiffres 
déjà obtenus. 


Fe YA 


EXEMPLES. — 104 X 118 — ? 4 X 18 —- 72 ; 404 + 18 — 122; produit — 
12272. 


108 X 102—7?3 X 2— 6, j'écris 06; 103 + 2 = 108; produit — 10506. 
114 X 1922 7 14 X 92 — 308 ; 8 + 114 + 992 — 139; produit — 13908. 
178 X 182 — ? 18 X 82 — 6396 ; 63 + 178 + 82 — 393; produit — 32396, 


33 — Produit de 2 nombres de 3 chiffres dont l’un 
est peu inférieur à 1000. 


1° Cherchez le produit des compléments des 2 nombres, 
écrivez les centaines, les dizaines et les unités de ce produit 
et retenez les mille s’il y en a; 
2° Ajoutez la retenue à l’un des nombres, retranchez du 
résultat le complément de l’autre, et écrivez le reste à gauche 
des trois chiffres déjà obtenus. 
EXEMPLES. — 928 X 993 = ? 72 x 1 — 504; 928 -- 7 — 921: produit — 
921504. 
148 X 988 — ? 259 X 19 — 3024 ; 3 + 148 — 192 — 739 ; produit = 739024. 
975 X 997 —7?25 X 3 — 75, j'écris 075; 975 — 3 — 972; produit — 972075, 
852 X 987 — 7? 148 X 13 — 1924; ! + 852 — 13 — 84); produit — 840924. 
REMARQUE. (Cas dérivé du précédent. — 947 X 96 — ? Je dis : 947 X 


960 — ? 53 X 40 — 2/20 ; 2 + 947 - 40 — 909 ; 947 X 960 — 909120 ; done 
9471%x96 —= 90912. 


34. — Produit de 2 nombres peu supérieurs à 1000. 


1° Cherchez le produit des excès de ces nombres sur 1000, 
écrivez les centaines, les dizaines et les unités de ce produit 
et retenez les mille s’il y en a; 

2° Additionnez cette retenue, l’un des nombres et l'excès 
de l’autre sur 1000, et écrivez le total à gauche des trois 
chiffres déjà trouvés. 

EXEMPLES — 1013 X 14025 —? 13 x 95 — 325; 1013 + 95 — 1038; 
produit — 1038395. 


MA2IB NCAO0T — 7 216 .X 1 = 1995 ; À + 19275 + 7 — 1983; produit —= 
1983993. 


1012 X 1008 — ? 42 X 8 — 96, j'écris 096; 4012 + 8 — 1020; produit — 
1020096. 
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35. — Extension des deux règles précédentes. 


Il serait facile d'étendre la portée des deux règles pr 
dentes., Nous nous bornerons à donner, à ce PERS les que 
ques exemples suivants : | 


9963 X 9976 — ? 37 X 24 — 888, j'écris 0888 (4 chifires); 2963 pe a 
9939 ; produit — 99390888. | 
10252 X 10248 — ? 952 X 248 — 62496; 6 + 10259 + 248 — 
produit — 105062496. | À 
98875 x 99973 — ? 11925 X 27 — 30375 ; 98873 — 27 — 98848 ; produit - 
9884830378. 


Il est utile de vous habituer à multiplier d'emblée pa 
certains nombres de 2 et même de 3 chiffres, tels que 21, 
91, 5 12, 22, ...: 19, 25; 16, 26,89, 3°) 01/02 300 Sn 
209, etc. NL 


7 + 94 fois 4 — 91: produit 9198. Pratiquement on dit : 468, 16 + 63 — 
7 + 84 — 91. 


b. 243 X 105 — 7? 315, 31 + 4920 — 451, 48 + 210 — 258: produit = 265 Aie 


l 37. — RUADPEPROUES partiels. 


On peut parfois décomposer le multiples tt en “deux 
multiplicateurs partiels dont l’un est multiple de l'autre, et 
abréger ainsi l’ A NS Ainsi : 


_ le produit obtenu par 2; 
9 Pour multiplier par 8811, multipliez d’abord. pr 


puis le ports Pet par 8; 


par 9, etc. 


LR À ISA 


EXEMPLES. — Pour effectuer les opérations suivantes d’une manière 
abrégée, il suffit de remarquer que 72 = 6 fois 12, que 63 = 7 fois 9, que 
417 — 9 fois 13. 


8794 3184 4591 
1242 X963 X11713 
105528 340506 587113 

633168 238392 528957 
6342293928 36483999 52954473 
38. — Système des équivalents. 


Le système des équivalents peut amener à abréger certaines 
multiplications. 

Ainsi : {° Sachant que le nombre 67 est le 1/3 de 201, nous 
le multiplierons très facilement par les multiples de 3 jusque 
997. (Exemple : 67 X 294 — 9201 X 98 — 19698). — 2% Si 
nous remarquons que 17 est le 1/6 de 102, nous le multiplie- 
rons facilement par les multiples de 6 jusque 294. (Exemple : 
17 X 258 — 102 X 43 — 4386). — Ainsi encore, en consta- 
tant que 89 est le 1/9 de 804, nous le multiplierons rapidement 
par les multiples de 9 jusque 99. (Exemple : 89 X 819 — 
SU C:01— 72891), etc; etc: 


39. — Inversion des facteurs. 


Il y a souvent avantage à n'effectuer les opérations qu'à 
la fin des problèmes pour pourvoir les abréger en interver- 
tissant certains facteurs. 

Soit, par exemple, le problème suivant : Quel est le prix 
de 4 pièces de drap de 37 m. chacune à 11 fr 95 le m.? — 
Le raisonnement amène la réponse suivante : 11,25 X 37 X 
4; en intervertissant l’ordre des facteurs, je peux écrire : 
11,95 X 4 X 37, d'où je déduis facilement : 45 X 37 — 1665. 

Autre problème : Un cylindre a 0m25 de rayon et 8 m. de 


hauteur; quel est son volume? — Réponse : 0,25 X 0,25 X 


Or iec 


JA 8 — 0,25 XS8 X 0,9% x 31429 025 001% 
DÉS AE EST 


CHAPITRE III. 


Carrés et racines carrées. 


40, — Carrés des nombres terminés par 5. 


1° Multipliez le nombre composé du ou des chiffres pré- 
cédant le dernier, par le nombre entier qui lui est immé- 
diatement supérieur ; 

2° A la droite du produit, écrivez 95. 

EXEMPLES. — 65? —?6 x 7 ou 492, suivi de 25, — 4225 


495? =? 12 X 13 ou 156, suivi de 25, — 15695. 
2452 — ? 24 X 95 ou 600, suivi de 25, — 60195. 


AL, — Réciproque de la règle précédente. 


Pour trouver la racine carrée d’un carré parfait terminé par 
295, décomposez le nombre formé parle ou les chiffres précédant 
les 2 derniers, en 2 facteurs dont l’un vaut une unité de plus 
que l’autre; la racine carrée sera exprimée par le plus petit 
facteur suivi du chiffre 5. 

EXEMPLES. — 1/7 7995 — ? 12 — 8 x 9; donc V7 12:58 — 85. 

V7 13295 — ? 132 — 11 X 12; donc V7 13295 — 115. 

15625 — ? 156 — 42 X 13; donc V/18625 — 195. 


42. — Carrés des nombres compris entre 10 et 25. 


1° Faites le carré de la différence entre 20 et le nombre 
proposé, écrivez les unités de ce carré et retenez les dizaines 
s'il y en a; | 

2° Ajoutez la retenue au quadruple de l’excès du nombre 
sur 10, et écrivez le résultat à gauche du chiffre déjà trouvé. 


OR UE 


EXEMPLES. — 172 = ? 3 — 9; 1 x 4 — 28 ; carré — 289. 

DA M4 — A6; 1 + 14 x 4 — 57; carré — 576, 

13 —?7 —949;4 +3 x 4 — 16; carré — 169. 

REMARQUES — 1° On peut trouver facilement les carrés de 11,12 et 
43 en additionnant le nombre et son dernier chiffre, et en faisant suivre le 
total du carré du dernier chifire. Ainsi : 

142 = 11 + 1 ou 12, suivi de 4?, — 121. 

42 — 12 + 9 ou 14, suivi de 2, — 144. 

482 — 13 + 3 ou 16, suivi de 3?, — 169. 

20 On peut trouver le carré de 14, soit en prenant le carré de 18 dont on 
intervertit les 2 derniers chiffres, soit en multipliant par 4 le carré de 7 
(49 x 4 — 196). 

30 On peut déterminer le carré de 16, soit en multipliant par 4 le carré 
de 8(64 x 4 — 256), soit en prenant le carré de 43 et en y ajoutant 18 + 16 
ou 31 (225 + 31 — 956). 

40 On trouve facilement le carré de 21 en ajoutant au carré de 20 Ia 
somme de 20 et de 21 (400 + 41 — 441, ou bien en écrivant dans l’ordre 


inverse les chiffres de 144, carré de 12. 


N. B. — Ces remarques montrent que l’on peut souvent puiser à plusieurs 
sources pour trouver un procédé facile conduisant au résultat cherché; la 
pratique fera vite découvrir le procédé qui convient le mieux pour un cas 
déterminé. 


43, — Racines carrées des carrés des nombres compris 
entre 16 et 24 


Etant donné le carré d’un des nombres compris entre 16 
et 24, nous trouverons sa racine carrée en ajoutant 10 au 
1/4 du nombre composé des 2 premiers chiffres. ‘ 


EXEMPLES. — V/7 394 — 7 32:4— 8. 8 + 40 — 18. 
1599 2.89 : 4 48. 13 4 10 — 98. 
560-736: 4 = 9,9 + 10 — 19 


44, — Carrés des nombres compris entre 25 et 75 


1° Faites le carré de la différence entre 50 et le nombre 
proposé, écrivez les dizaines et les unités de ce carré et 


retenez les centaines s’il y en a; 
2° Ajoutez la retenue au nombre proposé, retranchez 25 


Î 


silyena; 


du résultat et 6 écrivez 1 reste à gauche dés deux chiffres | 
obtenus. | CE 


EXEMPLES. — 462 — ? 42 — 16: 46 - 95 — 91: carré = a116. 
532 — ? 32 — 9, j'écris 09 (2 chiffres); 53 — 25 — 928: carré — 2809. 
342 = 9 162 — 956 ; 2 + 34 — 95 — di carré = 1156. 
67 = ? 172 = 989; 2 + 67 — 95 —=44: carré — 4489. 
282 — 7? 9922 — 484; 4 + 98 — RE carré == 184. 

13— 7993 =— 5929; 5 +13 - 95— 53; carré — 5329. 


45. — Racines carrées des carrés des nombres compris ‘ ne | 
entre 40 et 60. 


Étant donné le carré d’un des nombres compris entre 40 #ÿ 
et 60, nous trouverons sa racine carrée en ajoutant 25 au 
nombre composé des 2 premiers chiffres. 


EXEMPLES. - V/7 2304 — 93 + 95 — 48 
LV 3481 — 34 + 95 — 39. 


1714764 = 17 + 95 —42, 


46. — Carrés des nombres compris entre 75 et 100. 


4° Faites le carré du complément du nombre donné, écrivez AE 
les dizaiues et les unités de ce carré et retenez les centaines 


deux chiffres déjà obtenus 


EXEMPLES. — 93? — ? 72 = 49; 93 — 7 — 86; carré — 8649. 
982 — ? 2 — 4, j'écris 04 (2 chiffres) ; 98 — 2 — 96 ; carré == 9604 
7182 — ? 22 — 484; 4 + 718 — 929 — 60 ; carré — 6084. 
ice — 9142 — 196:1 + 86 — 14 — 73; carré = 171396 


Ag. — Racines carrées des crie des nombres compris 
entre 90 et 100. 


MSgmine 


LL] 


EXEMPLES. - 1/79409 — 94 +3 de6— 97 
V/ 604 — 96 + À de 4 — 98. 
V/78649 — 86 + à de 44 == 98. 


V/ 8981 — 89 + : de 18 — 91. 
48. — Carrés des nombres compris entre 100 et 200. 


1° Cherchez le carré de l’excès du nombre proposé sur 
400, écrivez les dizaines et les unités de ce carré et retenez 
les centaines s’il y en a; 

2° Additionnez la retenue, le nombre proposé et l'excès 
susdit, et écrivez le total à gauche des deux chiffres déjà 
obtenus. 

EXEMPLES — 109% — ? ® — 81; 109 + 9 — 118; carré — 11881. 

1482 — ? 48? — 9304: 23 + 148 + 48 — 219 ; carré — 21904. 

103 = ? 3? — 9, j'écris 09 (2 chiffres) ; 103 + 3 — 106; carré — 10609. 

1922 — ? 997 — 8464 ; 84 + 192 + 992 — 368 ; carré — 36864. 


49. — Racines carrées des carrés des nombres compris 
entre 100 et 110. 


Etant donné le carré d’un nombre compris entre 100 et 
110, vous trouverez sa racine carrée en ajoutant à 100 la 
racine carrée du nombre composé des 2 derniers chiffres. 


EXEMPLES. — V/11664 — 100 + V/7 64 — 109 
L 10609 — 100 + V7 09 — 108. 


LV 44449 — 100 + V/7 49 — 107. 
50. — Carrés des nombres peu inférieurs à 1000. 


1° Cherchez le carré de l’excès de 1000 sur le nombre pro- 
posé, écrivez les centaines, les dizaines et les unités de ce 
carré, et retenez les mille s’il y en a; 


4 
Sa 
a — « po” 
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2° Ajoutez la retenue au nombre proposé, retranchez du 


résultat l'excès susdit, et écrivez le reste à gauche des trois 
chiffres déjà trouvés. 


EXEMPLES. — 9872 — 7? 13? — 169 ; 987 — 13 == 974; carré — 974169 
998” — ? 22 — 4, j'écris 004 (3 chifires) : 998 — 2 — 996 ; carré = 996004. 
9682 — ? 392 — 1024 ; 1 + 968 — 32 — 937; carré — 937024. , 


51. — Carrés des nombres peu supérieurs à 1000. 


1° Cherchez le carré de l’excès du nombre proposé sur 1000, 
écrivez les centaines, les dizaines et les unités de ce carré, et 
retenez les mille s’il y en a; 


2° Additionnez la retenue, le nombre proposé et l'excès 


susdit, et écrivez le total à gauche des trois chiffres déjà 
obtenus. 


EXEMPLES. — 10132 — ? 13? — 769 ; 1043 + 13 — 1026 ; carré = 1026169. 


4009 — ? 92 — 81, j'ecris 087 (3 chiffres); 1009 + 9 — 10148; carré — 
1018081. 


10942 — ? 942 — 8836 ; 8 + 1094 + 94 — 1196 ; carré — 1196836. 


52. — Carrés des nombres peu inférieurs ou peu supérieurs 
à 10000, 100000, etc. 


On conçoit qu'il serait facile d'établir des règles analogues 
aux précédentes pour trouver le carré de ces nombres. 
Bornons-nous à donner quelques exemples : 

99772 — ? 232 — 5929, j'écris 0529 (4 chiffres); 9977 — 23 —9954; carré 

99540529. 
101982 — 7? 195? — 15625 ; 1 + 10195 + 195 = 10951; carré — 1025156925 
998482 — ? 1522 — 23104; 99848 — 152 — 99696 ; carré — 9969623104, 


100995? — ? 9952 — 990025 ; 9 + 100995 + 995 = 101999; carrè = 
10199990025. 


ELrOOSES 


53. - Carrés comparés de 1, 11, 111. etc. 


2 1 
112 = 121 
MERE 12821 
ALL 1234321 
TATIAT— 123454821 
LEPRERS = 128345654321 
LELPLELSE 1234567654321 


111111112=— 123456787654321 
1111111112—=12345678987654821 


54. — Carrés comparés de 9, 99, 999, etc. 


9e = 81 
99? — 9801 
999? — 998001 
9999?— 99980001 
999992— 9999800001 


9999992= 999998000001 
99999992 —=99999980000001, etc. 


CHAPITRE IV. 
De certains nombres. 


A. — Nombre 4. 


55. — Divisibilité par 4. 


Un nombre est divisible par 4 lorsque, en additionnant 
l’avant-dernier chiffre et la 1/2 du dernier, on obtient un 


nombre pair. 
EXEMPLES. — 19 1 + 4 — 9); 98 (2 + 4 — 6): 399 (9 + 4 — 10); 9496 


(9 + 3 — 19). 


DR 


REMARQUE — Vous trouverez rapidement un multiple de 4 par l’un ou : à 


l’autre des procédés suivants : 

40 Écrivez un nombre pair et faites-le suivre de 0, 4 ou 8. 

EXEMPLE. — Le nombre pair 394, suivi de 0, 4 ou 8 — 3940, 3944 ou 
3948. 

9 Écrivez un nombre impair et faites-le suivre de 2 ou 6. 


EXEMPLE. — Le nombre impair 45973, suivi de 2 ou 6 — 459732 ou 
459736. S 


3° Faites le total de deux nombres impairs consécutifs. 
EXEMPLE. — 953 + 9255 — 508. 


B. — Nombre 8. 


- 56 — Divisibilité par S. 


Un nombre est divisible par 8 lorsque, en ajoutant la 1/2 
de son dernier chiffre au nombre formé par le ou les 2 pré- 
cédents, on obtient un multiple de 4. 

EXEMPLES. — 96 (9 + 3 — 19); 999 (99 + 1 — 400); 9776 (77 + 3 — 80); 
68224 (22 + 9 — 94). 

REMARQUES. — On peut facilement trouver un multiple de 8 : 

40 Soit en écrivant un nombre pair suivi d’un nombre de 2 chifires 
divisible par 8. (Exemples : 448; 17456): 4 

20 Soit en écrivant un nombre impair suivi d’un nombre de 2 chifires… 
divisible par 4 et non par 8 (Exemples : 1752 ; 65328); 

3° Soit en écrivant 0 ou 8 à la droite d’un multiple de 4. (Exemples : 608; 
720 ; 1920 ; 19248) ; 

4 Soit en écrivant un nombre inférieur à 95 et en le faisant suivre de 
son quadruple (à remarquer que les quadruples de ! et 2 doivent être 
exprimés par 04 et 08 (Exemples : 3/2; 1768 ; 208), etc, etc. ER 


57. — Multiplication de 9876543210 par S. 


Pour multiplier par 8 le nomhre formé des 10 chiffres 
placés dans l’ordre descendant : 

1° Écrivez les chiffres de 0 à 6 inclusivement; 

2° Faites-les précéder de 79 et suivre de 80. 

Ainsi 9876543210 X 8 — 790125345680. 


Core VE ARS 
58. — Multiplication de 123456789 par S. 


Pour multiplier par 8 le nombre formé des 9 chiffres 
significatifs dans l’ordre ascendant, écrivez les mêmes chiffres 
dans l’ordre descendant en intervertissant seulement les 
chiffres 1 et 2. | 

Ainsi 1234560789 X 8 — 987654312. 


59, - Multiplication de 12345679 par S 


Pour multiplier par 8 le nombre 12343679, écrivez les 
chiffres de 9 à 2 inclusivement. 


Ainsi 12345679 X 8 — 98765432. 


GO. - Tableau curieux 


LS 9 
12%8#+ 2 —:98 
123x8+3 — 987 
1234x8+4 — 9876 
123845%x8+65 — 98765 
123456x8+6 — 9876654 
12834567 x» 8+7 = 9876543 
12845678x8+8 — 98765432 
123456789x8+9 — 9876543821 


C. — Nombres 5; 50; 500; … 50,25; 50,5; 


50,75; 51. 
G1. - Pour multiplier : 
1° Un nombre pair par 5 ou 50 ou 500 …, écrivez la 1/2 
du nombre et faites-la suivre de 0, 00, 000 ..… (Exemples : 


42 X 5 —= 210; 158 X 50 — 7900; 126 X 500 — 63000); 
_2° Un nombre pair de 2 chiffres par 50,5 ou 51, écrivez la 
1/2 du nombre et faites-la suivre de sa 1/2 ou du nombre 


tout entier. (Exemples : 46 X 50,5 — 2393; 82 X 51 — 4182); 


AN 


3° Un multiple de 4 composé de 2 chiffres par 50,25 ou par ‘ 


90,75, écrivez la 1/2 du nombre et faites-la suivre de son 1/4 
ou de ses 3/4. (Exemples : 48 X 50,25 — 2412; 12 X 50,25 — 
603 ; 92 X 50,75 — 4669. 

D. — Nombres 25: 25,25: 25,5: 25,75; 26. 


62. - Pour multiplier : 


1° Un multiple de 4, ou un multiple de 4 augmenté de !, 
2, 3, par 25, écrivez le 1/4 du multiple de 4 et faites-le suivre 


de 00; 25; 50:75. (Exemples : 348 X 93 — 8700; 349 X 25 —. 


8725, 300 X 25 — 8750; 351 X 25 — 8775); 
2° Un multiple de 4 composé de 2 chiffres par 25,25 ; 25,5; 


29,79; 26, écrivez le 1/4 du multiple de 4 et faites-le suivre. 
de son 1/4, de sa 1/2, de ses 3/4 ou du nombre tout entier. . » 


(Exemples : 56 X 25,25 — 1414; 64 X 25,5 — 1632; 84 X 
20110 = 2163; 92 SX 96 2392 À 


E. — Nombres 75; 75,25; 75.5; 75,75; "76. 


63. - Pour multiplier : 


1° Un multiple de 4, ou un multiple de 4 augmenté del, 


par 75, écrivez les 3/4 du multiple de 4 et faites-les suivre de 
00 ou 75. (Exemples : 152 X 75 — 11400 ; 153 X 75 — 11475), 

2° Un multiple de 4 composé de 2 chiffres par 75,25; 75,9: 
75,75; 76, écrivez les 3/4 du multiple de 4 et faites-les suivre 
de son 1/4, de sa 1/2, de ses 3/4 ou du nombre tout entier. 
(Exemples : 96 X 75,25 — 7224; 84 X 75,5 — 6342; 92X 
75,19 = 3939; 56 X 76 — 4250. 


F. — Nowbres 125; 125,125; 125,25; 125.375; 
. 126. 


64. — Pour multiplicr : 


1° Un multiple de 8, ou un multiple de 8 augmenté de 


199 0 


| \ 

1,2, 3 . 7, par 195, écrivez le 1/8 du multiple de 8 et faites- 
le suivre de 000; 195; 250; 375, .… 875. (Exemples : 368 X 
195 — 46000 ; 369 X 125 — 46125 ; 373 X 125 — 46625); 

2% Un multiple de 8 composé de 3 chiffres par 125,125; 
195,95 ; 125,375; … 1926, écrivez le 1/8 du multiple de 8, et 
faites-le suivre son 1/8. de son 1/4, de ses 3/8, .…., ou du 
nombre tout entier. (Exemples : 568 X 125,125 — 71071; 
928 5e 125,20 — 116232; 632 X 125,375 — 792837; 472 X 
126 — 59472. 


65. — Remarques sur les numéros 61 à 64. 


a. On pourrait étendre considérablement la portée des 


n° 61 à 64. Ainsi, par exemple, pour multiplier un multiple 


de 8 composé de 2 chiffres par 13 ou par 13,5, on écrit le 
1/8 du multiple de 8 et on le fait suivre de sa 1/2 ou du 
nombre tout entier. (Exemples : 72 X 13 — 936; 96 X 13,5 — 
1296) | 

b. On pourrait aussi formuler des règles faciles pour la 
multiplication par 375 ; 625 ; 875; etc. — Il serait également 
intéressant d'envisager la question de la division par 5; 50; 
000203200279, 700:7.:1425:"979: 629; ::. etc. etc. 

Pour effectuer ces opérations par un procédé rapide, il 
suffit d'exprimer les multiplicateurs ou les diviseurs par des 
fractions ordinaires dont le dénominateur est 2, 4, 8, …. 


D DS dos DE ue vos lee 


9 4 
AK T1 == .48 Xx — — 18000. 
AU TE 
54 æ 62,5 —Ho4ve Lo — T 800 : —= 0,864, etc., etc. 


G. — Nombre 3. 
66, — Divisibilité par 3. 


Vous pouvez facilement trouver un multiple de 3 : 


UMR LA 


1° En écrivant 3 nombres consécutifs: PURE 

2° En écrivant 3 nombres pairs consécutifs ; A 

3° En écrivant 3 nombres impairs consécutifs ; 

4° En écrivant un nombre quelconque, puis le double de 
chacun de ses chiffres. 


Il est à remarquer que les chiffres peuvent être écrits dans 
un ordre quelconque. Ainsi les nombres pairs consécutifs 6, 
8 et 10, peuvent donner lieu aux multiples de 3 qui suivent : 
6810 ; 8016; 1608, etc. — De même, si je double les chiffres 
d’un nombre quelconque, 67, par exemple, je peux obtenir 
les multiples de 3 suivants : 671214; 647191 ; 762114, etc. nee 1 


H. — Nombre 6. 
67. — Divisibilité par 6G,. 


Vous trouverez facilement un multiple de 6 : 


{° En écrivant 3 nombres consécutifs dont le dernier est … 
pair; 

2 En écrivant un nombre quelconque, puis le double pe 
chacun de ses chiffres; tPrI0eE 

3° En écrivant un nombre pair, puis le quintuple de — 
chacun de ses chiffres, etc. on 

N. B. — Les chiffres peuvent être écrits dans un ordre 
quelconque sauf le dernier qui doit être pair. ne 


Ainsi les 3 nombres consécutifs, 37, 38, 39 peuvent 
donner lieu aux multiples de 6 qui suivent : 373938, 397338, 


399978, etc. (ue 
Ainsi encore, si je double les chiffres d’un nombre el Le 3 
conque, 97, par exemple, j'obtiendrai les multiples dé 602 
suivants : 971814, 794118, 981174, etc. LE 
Enfin si je quintuple les chiffres d’un nombre pair, 98, par 


exemple, j'obtiendrai les multiples de 6 ci après : : 984540, a 
894054, 404598, etc. 3 


MURS dat 
I. — Nombre 12. 
GS. — Divisibilité par 12. 


Nous pouvons reconnaître qu'un nombre est divisible par: 
12 quand nous obtenons ur multiple de 12 en retranchant le 
chiffre des unités du double du nombre composé du ou des. 
autres chiffres. — Exemples : 672 (134 — 2 — 132, m. de 12); 
348 (68 — 8 — 60, m. de 12); 


Ou bien quand nous obtenons un multiple de 6 en retran- 


chant la 1/2 du chiffre des unités du nombre formé par le ou 


les autres chiffres. — Exemples : 672 (67 — 1 — 66, m. de 6; 
348 (34 — 4 — 30, m. de 6); 6264 (626 — 2 — 624, m de 6). 
. REMARQUE. — Pour trouver rapidement un multiple de 12, écrivez un 
nombre pair quelconque, et à sa droite le double de chacun de ses chiffres. 


EXEMPLE. — Si, à la droite du nombre pair 38, j'écris le double de: 
chacun de ses chiffres, j'obtiens 38616, qui est bien un multiple de 12. 


J. — Nombre 9. 
69, ae Divisibilité par 9. 


Nous obtiendrons facilement un multiple de 9 : 

1° En écrivant les 9 chiffres significatifs ou seulement les. 
8 premiers; 

2c En écrivant les chiffres de 2 à 4, ou de 5 à 7, ou de 2 à 
7 inclus, etc. ; 

3° En écrivant un multiple de 3, puis le double de chacun. 
de ses chiffres ; 

4° En écrivant un nombre quelconque, puis l’octuple de: 
chacun de ses chiffres ; 

95° En décomposant un multiple de 9 en deux parties dont 


- nous écrivons tous les chiffres ; 


6° En faisant la différence entre un nombre quelconque et. 


le nombre composé des mêmes chiffres écrits dans l’ordre: 


inverse. 


FPMO SEE APS RE RER 
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N. B. — Il est à remarquer que les chiffres peuvent être 
placés dans un ordre quelconque. Aïnsi {° les 8 premiers 
chiffres donnent les multiples de 9 suivants : 12345678, 
13578649, etc ; 2 les chiffres de 2 à 7 donnent : 234567, 
396742, etc.; — 3° 57, multiple de 3, donue avec le double de 
ses chiffres : 571014, 140175, etc. ; — 4° le nombre quelconque 
47 donne, avec l’octuple de ses chiffres : 473256, 562374, etc. ; 

5° 1800 — 1743 +- 57; donc 174357 est un multiple de 9, et 
il en est de même de 743571, de 417375, etc , composés des 
mêmes chiffres ; 6° la différence entre 8275 et 5728 donne : 
2547, 5274, 7542, etc. 


70. Produits de 12 par les 10 premiers multiples de 9. 
12509 108 Nous avons écrit ces produits les uns 
12 X 18 216 sous les autres de manière à former 3 
ER op 324 colonnes verticales : la À'° renferme les 
19 X 36 432 ncmbres successifs de 1 à 10 dans l’ordre 


12 KX 45 — 540 ascendant; la 2 renferme la série ascen- 


12 X 54 648 dante des chiffres de 0 à 8, le 4 étant 
12 X 63 756 répété dans les deux produits moyens; et 
12e 864 la dernière colonne renferme 2 fois la 
12:%X 81 972 série des chiffres pairs successifs de 8 à 0 


12 %X 90 — 1080 dans l’ordre descendant 


71. — Multiplication par 9 d’un nombre de 2 chiffres ; 
placés dans l’ordre ascendant et différant de 1 à S unités. 


49 x 9 — 108 43: x:09 22H17 14 x 9 — 126 
23 1x:9 729207 94.x 9 = 916 95 x 99279 
34 x 9 — 306 SD Hx 0 == 315 36 x 9 — 324 
45 x 9 — 405 46 «k 9 — 414 47 x 9 — 493 
56: x 9 — 504 D'NODES 58 x 9 — 5922 
67 x 9 — 603 681%X:.9/== 0149 69 x 9. — 621 
Tex 10 UT" 19,5% 0 2e 4741 Etc , etc. 
29 409801 


res 


22. — Multiplication par 9 d’un nombre de 2 chiffres 
placés dans l’ordre descendant et différant de 1 à S unités. 


21 


ui AO 31:x:9 "279 #115%:9:= 1369 
32 x 9 — 9288 ADYKNW ITS 52 x 9 — 468 
43 x 9 — 3297 Dax 0 md 11 63 x 9 — 567 
54 x 9 — 486 64 x 9 — 576 14 x 9 — 666 
65:x 9 585 157» 92675 85 x 9 — 765 
16 x 9 — 684 86:79: 114 96 x 9 — 864 
ATX NET JTExXAO EE" 0719 Etc. etc. 
98-x' 9 — "882 


REMARQUES. — On pourrait faire de nombreuses remarques sur les 
produits des tableaux des n°s 71 et 72 et établir des règles faciles pour les 
obtenir. Bornons-nous à constater que, dans chaque colonne, les chiffres 
moyens sont identiques, les premiers chiffres forment une série ascendante 
régulière, les derniers chiffres forment une série descendante régalière. 


73. — Quotient par 9 d’un multiple de 9 composé de 3 chiffres. 


1° Si la somme des 3 chiffres est 9 (le dernier chiffre 
n'étant pas Ü), écrivez le 1°", puis l’excès de 10 sur le dernier. 

2° Si la somme des chiffres est 18, procédez de même, et 
au résultat ajoutez 10. 


EXEMPLES. — 324 : 9 — 3, suivi de 10 — 4 0u6, — 36; 


5221519 
rAsSUIVI de 10-2008, — 58: 279;:%9 — 91 + 10 — 31: 567 2 9 — 53 10 —63 


24 — Produit par 9 d’un nombre de 3 chiffres consécutifs 
placés dans l’ordre ascendant. 


Écrivez le 1° chiffre, puis 10, puis l’excès de 10 sur le 
dernier chiffre. 

EXEMPLES — 193 x 9 — 1, suivi de 40, puis de 10 — 38 ou 7; produit — 
4107 

189 x 9 = 7, suivi de 10, puis de 40 — 9 ou 1, = 7101. 

REMARQUE. — Si, au lieu de 8, il y avait 4 chiffres consécutifs, au lieu 
d'écrire 10, on écrirait 140; s’il y en avait 5, on écrirait 4110; … s’il y en 
avait 9, on écrirait 41411410. 


EXEMPLES. — 4561789 x 9 — 4111101. 
2345678 x 9 — 21111102. 


sr ON re 


75. — Produit par 9 d’un nombre de 3 chiffres consécutifs 2 
placés dans l’ordre descendant. | an Fi 


Écrivez le % chiffre, puis 88, puis l’excès de 10 sur le ré 
dernier chiffre. | “td É: 

EXEMPLES. — 432 x 9 — 3, suivi de 88, puis de 49 — 2 ou 8, — 3888. 

816 x 9 — 7, suivi de 88, puis de 10 — 6 ou 4, — 7884. 

REMARQUE. -— Si, au lieu de 8, il y avait 4 chiffres consécutifs, au ra 


d'écrire 2 fois le chitire 8, on Pat 3 fois ; s’il y en avait 5, on l’écrirait | 
4 fois : s’il y en avait 9, on l’écrirait 8 fois a 4 


EXEMPLES. — 6543 x 9 — 58887. 
81654 x 9 — 7188886. 


76. — Multiplication de 1234567S9 par l’un des 9 premiers | — 
multiples de 9. 


Pour multiplier le nombre formé des 9 chiffres significatifs 
dans l’ordre ascendant par 09, 18, 27, 36, 45, 54, 63, 79, 81, ê 
écrivez 9 chiffres identiques égaux à l'excès de 10 sur le_ Be e 
dernier chiffre du multiplicateur, et intercalez un zéro entre Û 
les 2 derniers de ces 9 chiffres. LR RENE 


EXEMPLES. — 1234567899 x 09 — 1111411101. 
1923456789 x 36 — 4444444404. 


77. — Multiplication de 987654321 par l’un des 9 premiers 
multiples de 9. 


Pour multiplier le nombre composé des 9 chiffres significa® 
tifs dans l’ordre descendant par 09, 18, 27, 36, 45,54, 63, 72, 
81, intercalez entre les 2 chiffres du multiplicateur, 9 chiffres Æ a 
identiques égaux au 2° diminué de 1. | "A 


EXEMPLES. — 9817654321 x 09 — 08888888889 
9876543211 x 72 —= 711111111112. 
987654321 x 81 — 830000000001. 


/S. — Multiplication de 12345679 par l’un des premiers 
multiples de 9. 


— 39 — 


EXEMPLES. — 12345679 x 9 — ? 9 : 9 —1; produit = 1111411111. 
19345679 x 54 — ? 54 : 9 — 6: produit -— 666666666. 


9. — Multiplication de 12345679 par l’un des multiples de 9, 
depuis 108 jusqu'à 162 inclus, 


Pour multiplier 12345679 par l’un des multiples de 9, 
depuis 108 jusqu à 162 inclus, écrivez le 1° chiffre du multi- 
plicateur, puis le complément de ce dernier, et intercalez 
entre eux 8 chiffres identiques égaux à la somme des 2 
chiffres déjà écrits. 

EXEMPLES. — 12345679 x 126 — 1555555554, 

12345679 x 153 — 1888888887. 


80. — Tableau intéressant. 


Lx" 2 11 

HAROL Er SA LT 
123 x19+ 4—1111 
1234x9+ 5—11111 
12345 x 9 + 0 0 05 05 08 Où! 
2949000906, 71111111 

1234567 x 9 + 8—11111111 
12345678 x9+ :9—111111111 
1234567789 x 9 +10—1111111111 


S4, — Autre tableau intéressant. 


9x9+7—88 


98x9+6—888 
987x9+5—8888 


9876x9+4—88888 
._ 98765x9+3—888888 
| 987654x9+2—8888888 
' 98765483 x9+1—88888888 
98765432x9+0—8888888838 


MR us 


Mae) ea 


S?. - Différence entre 2 nombres symétriques de 2 chiffres. 


Multipliez par 9 la différence entre les 2 chiffres. 


EXEMPLES. — 73 — 37 — 4 x 9 où 36. 
85 — 58 —:23 x 9 ou 27 
92 —- 99 — 7 x. 9 ou 63 


REMARQUE. - Il est évident que la même différence peut être obtenue 
dans plusieurs cas Ainsi 97 — 79, ou 86 — 68, ou 75 — 57, ou 64 — 46, ou 
53 — 35, ou 42 — 24, ou 31 — 13, ou 20 — 02 —"2 x 9 ou 18. 


83. — Division par 9 de la différence entre > nombres 
symétriques de 3 chiffres, 


Si l'on divise par 9 la différence entre deux nombres 
RUE de 3 chiffres. le quotient est un nombre de 

2 chiffres identiques égaux à la différence entre les 2 chiffres 
extrêmes de l’un des nombres. | 

EXEMPLES — (824 - 498, :9 = ?8 — 4 — %; quotient = 44. 

(78% — 487): 9 —?17 - 4 — 3; quotient = 33. 


$S4 — Division par 9 de la différence entre certains nombres 
symétriques de 3, 4, 5. 6, etc. chiffres 


Si l’on divise par 9 la différence entre deux nombres 
symétriques de 3, 4, 5, 6, etc. chiffres dont tous sont iden- 
tiques sauf l’un des deux extrêmes, le quotient est composé 
d'autant de chiffres identiques qu'il y a de chiffres identiques 
dans l’un des nombres; et chacun des chiffres identiques du 
quotient s'obtient en faisant la différence entre 2 chiffres 
différents de l’un des nombres. | 

EXEMPLES. — (5333 — 3335) : 9 —?5 — 3 — 2; quotient — 222. 

(66661 — 16666) : 9 —7?6 — 1 — 5; quotient = 5555. 

(955555 — 555559) : 9 — ? 9 — 5 — 4; quotient — 44444. 


K. — Nombre 11. 
85. — Divisibilité par 11 d’un nombre de 3 chiffres. 


On reconnaît qu’un nombre de 3 chiffres est divisible par 
11 quand on obtient 0, 11 ou un multiple de 11 : 


ses) ren 


1° En soustrayant le dernier chiffre du nombre formé par 
les 2? autres. (Exemples : 869,86 — 9 — 77; 495, 49 — 5 — 44); 

2° En ajoutant le 1° chiffre au nombre formé par les 2 
derniers. (Exemples : 869, 8 + 69 — 77; 495, 4 + 95 = 99); 

3° En soustrayant le 2% de la somme des 2 autres : 
(Exemples : 869, 8 + 9 — 6— 11; 495, 4 +5 — 9 — 0); 

4° En écrivant le nombre composé des mêmes chiffres 
disposés dans l’ordre inverse, et en faisant sur le nouveau 
nombre l’une ou l’autre des opérations indiquées aux 1° et 2° 
ci-dessus. (Exemples : 869, chiffres dans l’ordre inverse — 


968, 96 — 8 — 88 ; 9 E C8 — 77). 
S6. — Divisibilité par 11 d’un Moore de 4 chiffres. 


On reconnaît qu'un nombre de 4 chiffres est divisible par 
11 quand on obtient 0, 11 ou un multiple de 11 : 


1° En soustrayant le dernier chiffre du nombre formé par 
les 3 premiers. (Exemples : 4862, 486 — 2 — 48%; 1375, 
137 — 5 — 132); 

2 En soustrayant le 1°’ chiffre du nombre formé par les 
3 derniers. (Exemples : 4862, 862 - 4 — 858; 1375, 375 — 
L — 374); 

3° En additionnant le nombre formé par les 2 premiers 
chiffres et le nombre formé par les 2 derniers. (Exemples : 
4862, 48 62 — 110; 1375, 18 HE 75 — 88); | 

4° En faisant la différence entre le nombre formé par les 
2 chiffres moyens et le nombre formé par les 2 extrêmes. 
(Exemples : 4862, 86 — 42 — 4%; 1375, 37 — 15 — 22); 

9° En écrivant le nombre formé des mêmes chiffres écrits 
dans l’ordre inverse, et en faisant sur le nouveau nombre 
l’une ou l’autre des opérations indiquées aux 1°, 2°. 3° et 4° 
ci-dessus. (Exemples : 4862, chifires dans l’ordre inverse — 
2084; 268 — 4 — 264; 684 2 — 682; 26 + 84 — 110; 
68 — 24 — 44 ; etc., etc. 


ELA DUC 
87. - Divisibilité par 11 d'un nombre composé de tranches 
dont chacune est formée d’un nombre pair de chiffres identiques. 


Un nombre est divisible par 11 quand on peut le partager 
en tranches dont chacune est formée d’un nombre pair de 
chiffres identiques. R 

EXEMPLES. — 44; 9999 ; 666666 ; 5544; 9922; 5577717; 888899. 


S5. — Divisibilité par 11 d’un nombre formé de 2 parties 
symétriques 


Un nombre est divisible par 11 quand les chiffres compo- 
sant la 1° moitié sont les mêmes que ceux de la 1’, mais 
placés dans l’ordre inverse. 

EXEMPLES. — 4774; 428824 ; 78544581. 


S9 - Divisibilité par 11 de la somme de deux nombres 
symétriques composés d’un nombre pair de chiffres. 


Étant donnés deux nombres symétriques composés d’un 
nombre pair de chiffres, leur somme est un multiple de 14: 

EXEMPLES — 47 + 74 — 121 ; 3845 + 5483 == 9398 ; 674298 + 892416 — 
1866774. 


90. — Divisibilité par 11 de la différence entre deux nombres 
symétriques composés d'un nombre impair de chiffres. 


La différence entre deux nombres symétriques composés 
d'un nombre impair de chiffres est un multiple de 11 
EXEMPLES. — 893 — 398 — 495; 72546 - 64527 — 8019. 


91. — Exercice relatif à la divisibilité par 11. 


J'invite un élève à écrire un nombre formé d’un nombre 
impair de chiffres, à le diviser par 11 et à me donner le reste 
de la division. À gauche du nombre déjà écrit, je fais écrire 
le reste, ou bien le reste augmenté d’un multiple de 114. Le 
nombre ainsi obtenu est un multiple de 1. 


Mans 


EXEMPLES — La division de 816 par 11 donne 2 pour reste; en écrivant 
2 à la gauche de 816, on obtient 2816, qui est bien un multiple de 41. 

La division de 54273 par 11 donne 10 pour reste: si, à la gauche de 54273, 
On écrit 410 + 2 fois 11 ou 32, on obtient 3254273, qui est bien un multiple 


de 11. 


92 — Autre exercice relatif à la divisibilité par 11. 


J'invite un élève à écrire un nombre composé d’un nombre 
pair de chiffres, à le diviser par 11 et à me donner le reste 
de la division. Au 1° chiffre du nombre, je fais ajouter ce 
reste ou bien ce reste augmenté d’un multiple de 11. Le 
nombre ainsi obtenu est divisible par 11. 


EXEMPLES. — La division de 849359 par 11 donne 5 pour reste. Si, 
au 4er chiffre 8, on ajoute 5, on obtient 14349359, qui est bien divisible par 44. 

La division de 3892 par 11 donne 9 pour reste. Si, au {e* chiffre 3, on 
ajoute 9 + 4 fois 11 ou 53, on obtient 56892, qui est bien divisible par 41. 


93. — Méthode générale pour reconnaître qu’un nombre 
est divisible par 11 


1° Partagez le nombre en tranches de 2 chiffres à partir de 
la droite, la dernière tranche à gauche pouvant n'avoir qu'un 
chiflre ; 

2° Cherchez le reste de la division de chaque tranche par 
11 et additionnez tous les restes ainsi trouvés. 

Si le total de ces restes est 11 ou un multiple de 1f, le 
nombre proposé est divisible par 11. 

EXEMPLES. -- 843568: je partage le nombre en tranches de 2 chiffres 
Comme il est dit ci-dessus : 68, 35, 81: les restes de leur division par 11 
sont 2, 2 et 7, dont la somme est 11; donc le nombre est divisible par 14, 

1349359 ; en appliquant la règle, j'obtiens 4 + 8 + 1 + 1 — 11; donc le 


nombre est divisible par 11. 
LS 


94. — Recherche du reste de la division d'un nombre entier 
par 11. 


1° Partagez le nombre en tranches de 2 chiffres à partir de 


ÉD TN 


« 


la droite, la dernière tranche à gauche pouvant navoir 
qu'un chïifre ; | 
2 Cherchez le reste de la division de chaque tranche par 11: 
3° Faites la somme de tous les restes ainsi trouvés; 
4 Retranchez de cette somme le plus grand multiple de . 


possible. 


EXEMPLES. — 72542: en procédant comme il est dit ci-dessus, on obtient: 
42 — 33 ou 9, + 25 — 22 ou 3, + 7 = 19; 19 — 11 — 8 (reste cherché)- 

498543: 43 — 33 ou 10, + 85 — 17 ou 8, + 19 — 11 ou 8 = 26 ; 26 — 
29 — 4 (reste cherché). 


95. — Recherche du reste de la division d’un nombre décimal 
par 11. 


Vous procédez comme pour un nombre entier, sauf que le. 
partage en tranches de 2 chiffres se fait à droite et à gauche 
de la virgule, à partir de celle-ci; si la dernière tranche à 
droite n’a qu'un chiffre, vous la complétez par un zéro. 

EXEMPLES. — 245, 38; je dis : 38 — 33 ou à, + 45 — 44 ou 1, + 2=8 
(reste cherché). 

985, 432; je complète la dernière tranche à droite par un zéro, ce qui me. 
donne 985, 4320 et je dis : 20 — 11 ou 9, + 43 — 33 ou 10, + 85 — 711 ou 
8, + 9 — 36; 36 — 33 — 3 (reste cherché). 


96. — Preuve par 11 de la multiplication. 


Multipliez l’un par l’autre les restes de la division par 41 
des 2 facteurs, et le résultat obtenu, diminué du plus grand 
multiple de {1 possible, doit être égal au reste de la division 
du produit par 11. 


EXEMPLES — 451789 x 378 — 17308249; les restes de la division des 
2 facteurs par 11 sont 7 et4;7 x 4 = 98,98 22 — 6; le reste de la divi- 
sion du produit par 11 est également 6 ; la division s’est donc faite exac- 
tement. 

45,189 x 3,18 — 173,08242; les restes de la division des 2 facteurs par 
41 sont 4 et 4: 4 x 4 — 16, (Het le reste de la division du produit 
par 11 est également 5 ; donc la division est bien faite. 
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97. — Preuve par 11 de la division. 


Cherchez le reste de la division par 11 du diviseur, du 
quotient et du reste s’il y en a un; au produit des 2 premiers 
restes ainsi trouvés ajoutez le 3. Le résultat obtenu, diminué . 
du plus grand multiple de 11 possible, doit être égal au reste 
de la division du dividende par 11. 

EXEMPLES — 4375 : 25 — 175 Les restes de la division par 41 de 95 et 
de 175 sont 3 et 10; 3x 10 — 30; 30 — 22 — 8; le reste de la division de 
4375 par 11 est également 8 (division exacte). 

372 : 28 — 13 et il reste 8. Les restes de la division de 28; 13 et 8 par 11 
sont 6; 2 et 83 6 x, 2 — 192; 149 + 8 — 20; 20 — 11 -— 9; le reste de la 
division de 372 par 11 est également 9 (division faite exactement). 

9,785 : 8,1 — 97,85 : 81 — 1,20 et il reste 65 Les restes de la division de 
81: 1,20 et 65 par 41 sont 4: 40 et 40: 4 x 10 — 40; 40 + 10 — 30; 50 — 
44 — 6; le reste de la division de 97,85 par 11 est également 6 (division 
exacte). 


9S. — Multiplication par 11 d’un nombre de 2 chiffres. 


Faites la somme de ce nombre et de son 1° chiffre, et, à la 
droite de cette somme, écrivez le dernier chiffre, 


EXEMPLES. — 45 x 11 — 745 + 4 —.49, suivi de 5 — 495. 
98 X 11 — ? 98 + 9 — 107, suivi de 8 — 1078 


99. — Multiplication par 11 d’un nombre de 3 chiffres. 


Ajoutez au nombre donné le nombre formé par ses 2 
derniers chiffres, et, à la droite de cette somme, écrivez le 
dernier chiffre. | 

EXEMPLES - 934 x 11 —? 93% + 93 — 937, suivi de 4 — 2574. 

628 x 11 — ? 628 + 62 — 690, suivi de 8 — 6908. 

REMARQUE — I] serait facile d'établir des règles analogues pour la 
multiplication par 11 d’un nombre de 4, 5, 6, ete chifires. 


EXEMPLES. — 4798 x 11 — ? 47928 + 4792 — 5200, suivi de 8 — 52008. : 
63421 x 11 — ? 63421 + 6349 — 69763, suivi de ! — 697631 
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100. — Division par 11 d’un multiple de 11 formé de 3 chiffres. 


1° Si le 2 chiffre est la somme des autres, écrivez le 1«, 
chiffre, puis le 3°; 

2 Si le chiffre moyen n'est pas la somme des autres, pro- 
cédez de même, mais retranchez 10 du résultat. 


EXEMPLES. — 561 : 11 = 51: 693 : A1 — 63. 
605 : 11 —65 - 10 — 55; 528 : 11 — 58 — 10 — 48. 


101 — Multiplication par 11 des 10 premiers multiples de 9, 
9 x 11 — 099 99 x 411 — 1089 » » 819 x 41 — 9009 
18 x 41 — 198 | 108 x 11 — 1188 » » 898 x 11.— 9108 
Sex) 1401297 4117 K 41149817 » » 837 x 11 — 99207 
36 x 11 — 396 | 1926 x 11 — 1386 » » 846 x 411 — 9306 
45 x 11 — 495 | 135 x 411 — 1483 » » 855 x 11 — 9408 
B4 x 41 — 594 | 144 x 11 — 1584 » » 86% x 14 — 9504 
63 x 11 — 693 | 153 x 11 — 1683 DES 873 x 11 — 9603 
72 x 11 — 799 | 162 x 11 — 1782 » » 882 x 11 — 9702 
81 x 11 — 891 | 171 x 11 — 1881 » » 891 x 11 — 9801 
90 x 11 — 990 | 180 x 11 — 1980 | » » 900 x 11 — 9900 


REMARQUE. — On voit que les produits du tableau ci-dessus sont formés 
de 2 colonnes verticales dont la 1'e contient la suite ascendante des nom- 
bres : 0, 1, 2, 3, … 99, et que la 2 renferme la suite descendante des 
nombres : 99, 98, 97, ... 00. 


L. — Nombre 99. 
102. — Divisibilité par 99. 


Pour reconnaître qu’un nombre est divisible par 99 : 

1° Partagez-le en tranches de 2 chifires à partir de la 
droite, la dernière tranche à gauche pouvant n'avoir qu'un 
chiffre : 

2° Faites la somme de ces tranches. 

Si cette somme est un multiple de 99, le nombre proposé 
est divisible par 99, ù 
_ EXEMPLES — 693 (93 + 6 — 99): 8415 (15 + 84 — 99); 19893 (93 + 
98 + 7 — 198); 689436 (36 + 94 + 68 — 198). 


— 47 — 
REMARQUE — Un nombre étant divisible par 99, le même nombre 


retourné l’est aussi. 


EXEMPLES. — 693, nombre retourné — 396 (96 + 3 — 99); 79893, nom- 
bre retourné — 39897 (97 + 98 + 3 — 198). 


103. — Exercice relatif à la divisibilité par 99. 


Écrivez un nombre de 3 chiffres divisible par 99; dites- 
moi le 1°’ chiffre; je vous donnerai le nombre tout entier. 
EXEMPLES — Si le 1er chiffre est 3, le 3e est 9 — 3 ou 6; le 2e étant 


invariablement 9, le nombre est 396 
Si le 1e" chiffre est 4, le 3e est 9 — 4 ou 5, et le nombre est 495. 


104. — Autre exercice relatif à la divisibilité par 99 


Ecrivez un nombre de 4 chiffres divisible par 99; dites- 
moi les 2 premiers chiffres; je vous donnerai le nombre 
tout entier. 


EXEMPLE — Les 2? premiers chiffres étant 4 et 6, les 2 derniers se 
trouvent en retranchant 46 de 99, ce qui donne 53 ; le nombre est donc 4653. 


105. — Multiplication par 99 d’un nombre de 2 chiffres 


Écrivez le nombre diminué d'une unité, puis successive- 
ment l’excès de 9 sur chacun des 2 chiffres déjà écrits. 
EXEMPLES. — 74 x 99 — 73, suivi de 9 — 7 ou 2 et de9 — 3 ou 6, — 


7396 
48 x 99 — 7, suivi de 9 — 4 ou 5 et de {9 - 7 ou 2, — 4782. 


106. — Division par 99 d’un multiple de 99 composé de 3 
ou 4 chiffres 


Étant donné un multiple de 99 composé de 3 ou 4 chiffres, 
son quotient par 99 est égal au nombre immédiatement 
supérieur à celui qui est composé du ou des chiffres précé- 
dant les 2 derniers. 


EXEMPLES. — 1792 : 99 —6; 7495 : 99 — 75; 8613 : 99 — 87. 
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107. — Multiplication par 99 d’un nombre de 3 chifres 


Du nombre proposé retranchez le 1* chiffre plus 1, et, à 
droite du reste, écrivez le complément du nombre formé par 
les 2 derniers chiffres du nombre proposé. 

EXEMPLES. — 528 x 99 — 528 — 6 ou 522, suivi de 100 - 28 ou 72, = 


52272 
837 x 99 — 837 - 9 ou 828, suivi de 100 — 37 ou 63, — 82863 


108. — Division par 99 d’un multiple de 9 composé 
de 5 chiffres. 


10 Si la somme du 1° chiffre et du nombre formé par les 
2 suivants n'’atteint pas 99, écrivez le 1° chiffre, puis le com- 
plément du nombre composé des 2 derniers ; 

2 Dans le cas contraire, ajsutez 100 au résultat. 

EXEMPLES. — 98703 : 99 — ? 9 + 87 — 96, inférieur à 99; j'écris le 4er © 
chiffre 9, puis 100 — 03 ou 97, ce qui donne 997. 

19497 : 99 — ? 7 + 94 — 103, supérieur à 99; j'écris le 1e” chiffre 7, puis 
100 — 97 ou 03, ce qui donne 703. résultat auquel j'ajoute 100, ce qui fait 808. 


109. — Différence entre deux nombres symétriques 
de 3 chiffres. 


La différence entre deux nombres symétriques de 3 chiffres 
est égale au produit de 99 par la différence entre les 2 chiffres 
extrêmes. ss 

EXEMPLES. — 836 — 638 — 99 x 9 — 198. 

TO 187 = 99%" 6 = 59%: 

853 — 358 — 99 x 5 — 495. 


# 


110 — Différence entre certains nombres symétriques 
de 4 chiffres, 


Etant donnés un nombre de 4 chiffres dont les 2 premiers, 
identiques, sont doubles des 2 derniers, et le nombre composé 
des mêmes chiffres disposés dans l’ordre inverse, le quotient 


HO ee 


par 99 de la différence entre ces 2 nombres est égal au 
nombre formé des 2 derniers chiffres du 1°’ nombre donné. 


EXEMPLES. — (8844 — 4488) : 99 — 44. 
(6633 — 3366) : 99 — 33. 


111, — Différence entre certains nombres symétriques 
de 5 chiffres. 


Écrivez un nombre composé de 2 chiffres pairs identiques 
et de 3 autres dont chacun est la 1/2 de l’un des premiers ; 
écrivez ensuite le nombre composé des mêmes chiffres dis- 
posés dans l'ordre inverse; faites la différence entre les 2 
nombres; divisez cette différence par 99; le quotient sera 
composé des 3 derniers chiffres du 1°’ nombre. 


EXEMPLES. — (66333 — 33366) : 99 — 333. 
(44222 — 99944) : 09 — 922. 


M. — Nombres 999; 9999 ……. 


142. — Multiplication d’un nombre de 2 chiffres 
par 999, 9999 .… 


1° Muitipliez le nombre donné par 99; 
2° Au milieu du produit, écrivez autant de 9 moins deux 
quil y en a au multiplicateur. 


EXEMPLES. — 85 x 999 — 84915; 67 x 9999 — 669933 ; 26 x 99999 — 
2599974. 


113. — Multiplication d’un nombre de 3 chiffres par 999. 


Ecrivez le multiplicande diminué d’une unité, puis succes- 
sivement l’excès de 9 sur chacun des 3 chiffres déjà écrits. 


EXEMPLES. — 418 x 999 = 7/7, suivi de 9 — 4 ou ÿ, puis, de 9 — 1 ou 
8, puis de 9 — 7 ou 2, — 417582. 

593 x 999 — 592, suivi de 9 — 5 ou 4, puis de 9 — 9 ou 0, puis de 9 — 2 
ou 7, — 592407. 


miers chiffres augmenté d’une unité. 


EXEMPLES. — 346653 : 999 — 347. 
824175 : 909 — 895. 


N. — Nombre 101. 
115, — Multiplication d’un nombre de 2 chiffres par 101. | 


Pour multiplier par 101 un nombre de 2 chiires, é 
2 fois ce nombre. 


* EXEMPLES. — 835 x 101 = 8385 : F x 101 — 9393. 


116. — Multiplication d’un nombre de à# chiffres par 101. 


Pour multiplier par 101 un nombre de 3 chiffres, 
à ce nombre son 1° chiffre, et, à la droite du total, é 
les 2 derniers chiffres. 


EXEMPLES. — 497 x 101 — 497 + 4 ou 501, suivi à 97, — 5019 | 
814 x 101 — 814 + 8 où 822, suivi de 14, — 82214. nav ne 


ques a niene è | 
1852 x 101 — 7852 + 78 ou 7930, suivi de 2, — 193082. 
46327 x 101 — 46327 + 463 ou 46790, suivi de 27, = pr | 


is, | 0. — Nombre 7. 


117. — Divisibilité par 7. 


On reconnait qu'un nombre est divisible par 7 quand 
obtient 0, 7 ou un multiple de 7 : Sc 
1° En faisant la DAonce entre. le double qi de r 
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(Exemples : 168, 16 — 16 — 0; 98, 16 — 9 — 7; 644, 64 — 
8 — 56); : | 

2° En faisant la différence entre le dernier chiffre et le: 
quadruple du nombre formé par le ou les autres chiffres. 


(Exemples : 175, 68 — 5 — 63; 259, 100 — 9 — 91). 


118. — Manière générale de reconnaître qu’un nombre 
est divisible par 7. 


S'il s’agit d'un nombre peu élevé, on peut procéder comme 
il est dit au numéro 117. 

S'il s’agit d’un grand nombre, on le partage en tranches 
de 3 chiffres à partir de la droite, la dernière tranche à 
gauche pouvant n'avoir qu'un ou deux chiffres; on fait la 
somme des tranches de rang pair et la somme des tranches 
de rang impair ; si la différence entre ces 2 sommes est 0 ou 
un multiple de 7, le nombre est divisible par 7. 

EXEMPLES. — 348194 (348 — 194 — 154). 

3153894254 (254 + 153 — 407: 894 + 3 — 897; 897 — 407 — 490. 

N. B. — Ii y a parfois avantage à combiner les deux 
méthodes. 


EXEMPLES. - 417893258364 (364 + 893 — 1257; 958 + 47 — 305. 
1957 — 305 — 952: 95 — 4 — 9. 


119. — Diverses manières de trouver facilement 
un multiple de 7%. 


On obtient facilement un multiple de 7 : 

1° En écrivant un nombre de 2 chiffres divisible par 3 et. 
en le faisant précéder de ses 2/3. (Exemples : 1218; 1624; 
6496); 

2 En écrivant un nombre de 2 chiffres divisible par 5 et 
en le faisant précéder de son 1/5. (Exemples : 1995; 630; 
1785) ; | 

3° En écrivant un nombre de 2 chiffres divisible par 12 et 
en le faisant précéder de son 1/12. (Exemples : 896; 672; 784); 
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4° En écrivant un nombre quelconque et en y ajoutant 
son 1/20. (Exemples : 80 + 4 — 84; 47 E 2,35 — 49,35; 
345 + 17,25 == 362,25); 

ÿ° En écrivant deux tranches identiques de 3 chiffres. 
(Exemples : 384384; 602602; 039039); 

6° En écrivant un nombre de 3 chiffres et en le faisant 
précéder ou suivre du même nombre diminué d'un multiple 
de 7 (Exemples : J'écris 347, je le fais précéder ou suivre de 
347 — 21 ou de 396 et et j'obtiens 326347 ou 347326; 

7° En écrivant 2 chiffres identiques et en intercalant entre 
eux un multiple de 7 composé de 2 chiffres. (Exemples : 
4564; 6986 ; 9359) ; 

8 En écrivant un nombre d’un chiffre, en le faisant pré- 
céder du même nombre augmenté d'un multiple de 7 et en 
intercalant entre les deux nombres un multiple de 7 composé 
de 2 chiffres. (Exemples : 25634; 29568; 703283); | 

9 En écrivant un nombre de 3 chiffres dont la somme est 
un multiple de 7 et dont les 2 derniers sont identiques. 
(Exemples : 133; 644; 455 ; 399); 

10' En écrivant un nombre de plus de 3 chiffres, puis en- 
dessous le même nombre, de façon que le 1° chiffre à gauche 
de celui-ci soit sous le 4° chiffre du 1° nombre, puis en 
faisant le total. 


EXEMPLES. — 4318 58974 
4318 58971 
1322318 59032974 
Hi :O CC: 
120. — Exercice relatif à la divisibilité par 7. 


Écrivez un nombre composé d’un nombre pair de chiffres: 
donnez-moi le reste de sa division pur 7; je vous dirai ce 
qu'il faut ajouter au nombre composé des chiffres précédant 
le dernier pour avoir un multiple de 7. 


Sais di fois 
Il suflira d'ajouter le double du reste, ou ce double PHBPL DIE 
d'un multiple de 7. 


EXEMPLES. — La division de 89 par 7 donne 5 pour reste: à 8 je fais 


ajouter le double de 5 ou 10 et l’on obtient 189. Si je fais ajouter 10 + 28 


(m de 7) ou 38, on obtient 469 

La division de 8649 par 7 donne 4 pour reste; à 864 je fais ajouter le 
double de 4 ou 8 et l’on obtient 8729. Si je fais ajouter 8 + 14 (m. de 7) ou 
22, on obtient 8869. 


121. — Autre exercice relatif à la divisibilité par 7. 


Écrivez un nombre de 3 chiffres; cherchez le reste de sa 
division par 7; à la gauche du nombre écrivez ce reste ou ce 
reste augmenté d'un multiple de 7; vous obtiendrez un 
multiple de 7. ns 

EXEMPLES. — La division de 348 par 7 donne 5 pour reste; 5348 est 
un multiple de 7. 

La division de 419 par 7 donne 6 pour reste; à gauche de 419, écrivez 
6 + 56 (m. de 7) ou 62, vous obtiendrez 62419, multiple de 7. 


122. - Troisième exercice relatif à la divisibilité par 7. 


Écrivez un nombre composé d’un nombre impair de 
chiffres; cherchez le reste de sa division par 7; ajoutez ce 
reste au nombre composé des chiffres précédant les 3 der- 
niers, vous obtiendrez un multiple de 7. 

EXEMPLE. — La division de 36634 par 7 donne 3 pour reste; 3 + 36 — 
39 ; 39634 est un multiple de 7. 


La division de 8174325 par 7 donne 5 pour reste; 5 + 8174 — 81179; 
8179395 est un multiple de 7. 


123. — Multiplieation de 15 par l’un des 19 premiers 
multiples de 7. 


Pour multiplier 15 par l’un des 19 premiers multiples de 7 
(7, 14, 21, .…. 133), écrivez 1/7 du multiplicateur, puis le 
quintuple de ce 1/7. 


D 4 ra 
EXEMPLES. — 15 x 56 — 56 : Tou 8, suivi de 5 fois 8 ou 40, — 840. 
15 x 133 — 133 ?: 7 ou 19, suivi de 5 fois 19 ou 95, — 1995. 


124. — Tableau cnrieux, 
Lx #} ae 105 
19 7x HOTELS 1005 
10:1%x 6070740008 
15% 66676 700005 
15 xX 66667: — 1000005 
15 x 666667 — 10000005, etc. 
125. — Propriété étonnante du nombre 7. 


La fraction ordinaire 1/7 est équivalente à la fraction déci- 
male 0,142857142857. 

Prenons une période de celle-ci et multiplions-la par un 
nombre quelconque non divisible par 7, nous obtiendrons : 
ou bien un nombre composé des 6 chiffres de la période se 
succédant dans le même ordre (142857; 428571; 285714; 
857142; 571428; 714285); ou bien un nombre de plus de 
6 chiffres. Dans ce dernier cas, partageons le nombre obtenu 
en 2 tranches dont la 2° comprenne les 6 derniers chiffres; la 
somme de ces deux tranches donnera : ou bien un nombre 
composé des 6 chiffres de la période, ou bien un nombre 
renfermant plus de 6 chiffres, à l'égard duquel nous procé- 
derons comme précédemment, et ainsi de suite. 

Quelle que soit l'importance du multiplicateur, la suite 
des opérations devra aboutir à un nombre composé des 
6 chiffres de la période se succédant dans le même ordre. 

EXEMPLES. — « 142857 x 6 — 857142. 

b. 142857 x 134 — 19142838 ; 19 + 142838 — 142857. 

c. 142857 x 224652 — 32093110764; 32093 + 1107604 = 142857. 

d. 142857 x 25834107962154362931 — 3690583161149485825233867; 
3690583161149485825 + 235867 — 3690583161149719692; 3690583161149 + 
119692 — 3690583880841 ; 3690583 + 880841 — 4571424; 4 + 571494 — 
571428. As 
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Quand le multiplicateur est un multiple de 7, on doit tou- 
jours finir, en procédant comme ïl est dit ci-dessus, par 
obtenir un nombre composé de 6 fois le chiffre 9. 

EXEMPLES. — a. 142857 x 7 — 999999. 

b. 1492857 x 525 — 14999925; 14 + 999995 — 999999. 


c. 142857 x 11000003 — 1571427428571 ; 1571427 + 428571 — 1999998; 
4 + 999998 — 999999. 


126. - Remarques sur la période de la fraetion décimale 
équivalente à 1/7. 


1. Le nombre 142857 (période de la fraction décimale 
équivalente à 1/7) a comme facteurs : 3, 9, 11, 13, 27, 33, 37, 
39, 99, 111, 117, 145, 297, 333, 351, 407, 429, 481, 999, 1221, 
1287, 1443, 3663, 3861, 4329, 10989, 12987, 15873, 47619. 

2. Il comprend 2 tranches de 3 chiffres dont la somme est 
999, ou 3 tranches de 2 chiffres dont la somme est 99. 

9. On peut remarquer que d’autres nombres formés de 
chifires de la période ont également 99 pour total : 14 + 85; 
42 + 57; 12 + 87. 

4. Si on le partage en tranches de 2 chiffres, on peut 

constater que la 2° tranche est double de la 1", que la 3° 
. surpasse d'une unité le double de la 2. 
._ 5. En considérantles 4 premiers chiffres (1428), on remarque 
que 14 + 28 — 42 (chiffres moyens); en considérant les 4 
derniers chiffres (2857), on remarque que 28 + 57 — 85 
(chiffres moyens). 


P. — Nombre 13. 
127. — Divisibilité par 13, 
On reconnaît qu'un nombre est divisible par 13 quand on 


obtient 0, 13 ou un multiple de 413 : 
lo En faisant la somme du quadruple du dernier chiffre et 
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du nombre composé du ou des chiffres précédents. (Exemples: 
143, 4 fois 3 + 14 — 26; 819, 4 fois 9 + 81 — 117); 

2° En faisant la différence entre le dernier chiffre et le 
triple du nombre composé du ou des autres chiffres. (Exem- 
ples : 91, 3 fois 9 — 1 — 26; 156, 3 fois 15 — 6 — 39); etc. 


128 — Manière générale de reconnaître qu’un nombre 
est divisible par 13. 


S'il s'agit d'un nombre peu élevé, on peut procéder comme 
il est indiqué ci-dessus. 

S'il s'agit d’un grand nombre, on le partage en tranches 
de 3 chiffres à partir de la droite, la dernière tranche à gauche 


pouvant n'avoir qu'un ou deux chiffres; on fait la somme des 
tranches de rang impair et la somme des tranches de rang 


pair ; si la différence entre ces sommes est 0 ou un multiple 
de 13, le nombre proposé est divisible par 13 

N. B. — On trouve parfois avantageux de combiner les 
deux méthodes. 

EXEMPLES. — 83998 (928 — 83 — 845; 4 fois 5 + 84 — 104). 

156078943215 (215 + 678 — 893; 943 + 15 — 958; 958 — 893 = 65; 
8 fois 6 513; . 


129 — Exercice relatif à la divisibilité par 13. 


Écrivez un nombre de 3 chiffres et divisez-le par 13; à 
gauche du nombre, écrivez le reste de la division, ou bien ce 
reste augmenté d’un multiple de 13; vous obtiendrez ainsi un 
multiple de 13. 


EXEMPLES. — La division de 328 par 13 donne 3 pour reste; 33928 est 
un multiple de 18. | 

La division de 548 par 13 donne 2 pour reste; 2548 est un multiple de 13. 

La division de 495 par 13 donne 9 pour reste ; à gauche de 495, écrivez 
+ 52 (m. de 13) ou 61, vous obtiendrez 61425, qui est bien un multiple 
de 13. 
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130. — Multiplication de 13 par les 9 premiers multiples de 7 
(7, 14, .. 63). 


Pour mieux les comparer, nous avons 


5 . Fe en disposé les produits successifs de ce 
13 X 21 — 9273 tableau les uns sous les autres en 3 
13 SC 28 — 364 colonnes verticales : la 1e colonne ren- 
15 35 2458 ferme les chiffres de 0 à 8, la 2° colonne 
13 X 49 — 546 contient ceux dé 9 à 1, et la 3° colonne 
13 5 49 -— 637 comprend ceux de 1 à 9. 

13 X 56 — 728 Ces produits s’obtiennent en écrivant le 
13 X 63 — 819 1/7 du multiplicateur et à sa gauche 9 fois 


ce même 1/7. 
Q. — Nombre ‘717. 
131, — Divisibilité par 77, 


Écrivez un nombre quelconque de 3 chiffres et divisez-le 
par 77. À gauche du nombre, écrivez le reste de la division, 
ou bien ce reste augmenté d'un multiple de 77, vous obtien- 
drez ainsi un nombre divisible par 77. 

EXEMPLES — La division de 543 par 77 donne 4 pour reste; 4543 est 


un multiple de 77. 
La division de 948 par 77 donne 24 pour reste ; 24 + 308 (m. de 77) — 
332 ; 332948 est un multiple de 77. 


132. — Multiplication de 77 par l’un des 999 premiers 
multiples de 1%, 


Pour multiplier 77 par l’un des 999 premiers multiples de 
13 (13, 26, ..… 12987), on multiplie 1001 par le 1/3 du multi- 
plicateur. 

EXEMPLES. — 77 x 364 == ? 364 : 13 — 28; 1001 x 28 — 28098. 


17 X 5239 — ? 5939 : 13 — 403; 1001 x 403 — 403403. 
11 X 12844 — 7 12844 : 13 — 988; 1001 x 988 — 988988. 


Pr 0 a ne 
133. — Réciproque de la règle précédente. 


Pour diviser par 77 un nombre composé de 2 tranches 
identiques de3 chiffres, il suffit de multiplier l’une des tranches 
par 13. 


EXEMPLES. — 2959295 : 77 — 295 x 13 — 3835. 
61061 (ou 061061) : 77 — 061 x 13 — 793. 


—, Nombre 91. 


134 — Divisibilité par 91 


Écrivez un nombre de 3 chiffres et divisez-le par 91; à 
gauche du nombre, écrivez le reste de la division ou bien ce 
reste augmenté d’un multiple de 91, vous obtiendrez ainsi un 
multiple de 91. 

EXEMPLES. — La division de 794 par 91 donne 66 pour reste: 66794 est 
divisible par 91. 

La division de 928 par 91 donne 18 pour reste; 148 + 182 (m. de Air 
200 ; 200998 est divisible par 91. : 


135. — Multiplication de 91 par l’un des 99 premiers 
multiples de 11. 


Pour multiplier 91 par l’un des 999 premiers multiples de 
11 (11, 22, … 10989), on multiplie 1001 par le 1/11 du multi-. 
plicateur. 


EXEMPLES, — 91 x 154 — 7 154 : 11 — 14; 14 x 1001 — 14014. 
91.x 9592 — 7? 9592 : 11 — 872: 872 x 1001 — 872872. 


136 — Réciproque de la règle précédente. 


Pour diviser par 91 un nombre composé de 2 tranches 
identiques de 3 chiffres, il suflit de multiplier l'une des 
tranches par 11. 


EXEMPLES. — 328398 : 91 — 328 x 11 — 3608. 
27027 (ou 027027) 2 91 ==,97, x 14 — 297. 


ue 


S. — Nombre 143. 
137. — Divisibilité par 143. 


Écrivez un nombre de 3 chiffres et divisez-le par 143; à 
gauche du nombre, écrivez le reste de la division ou bien ce 
reste augmenté d’un multiple de 143, vous obtiendrez ainsi 
un multiple de 143. 


EXEMPLES. — La division de 918 par 143 donne 60 pour reste; 60918 


est divisible par 143. 
La division de 148 par 143 donne 5 pour reste; 5 + 286 (m de 143) — 
291 ; 291148 est divisible par 143. 


138. — Multiplication de 113 par l’un des 999 premiers 
multiples de 7. 


Pour multiplier 143 par l’un des 999 premiers multiples de 
7 (7, 14, .… 6993), on multiplie 1001 par le 1/7 du multipli- 
cateur. 


EXEMPLES, — 143 x 98 — ? 98 : T — 14; 1001 x 14 = 14014. 
443 x 908 — ? 903 5: T — 129 ; 1001 x 199 — 129199. 


139. — Réciproque de la règle précédente. 


Pour diviser par 143 un nombre composé de 2 tranches 
identiques de 3 chiffres, il suflit de multiplier l’une des 
tranches par 7. 


EXEMPLES. — 249249 : 143 — 9249 X 7 = 1743 
825825 : 143 — 825 x 7 — 51175. 


140, — Exercice dérivé des notions précédentes, 


Écrivez un nombre de 3 chiffres, dites-moi la différence 
entre les 2 extrêmes, écrivez le nombre composé des mêmes 
chiffres placés dans l’ordre inverse, faites la différence entre 
le et le 2; vous avez maintenant un nombre de 3 chiffres, 


D 1 Dion 


écrivez 2 fois ce nombre, divisez le nombre ainsi obtenu par 
143, puis le quotient par 99. Le résultat final est égal au 
produit de 7 par la différence donnée d'abord. 

EXEMPLES. — 4. Si vous avez écrit le nombre 934, sachant que la 
différence entre les 2 chifires extrêmes de ce nombre est 5, j’en déduis que 
le résultat final doit être 7 x 5 — 35. En effet, reproduisons les opérations 


successives : 934 — 439 — 498; j'écris 2 fois ce nombre, ce qui me donne 
495495 : 495495 2: 143 — 495 x 7 — 3465 ; 3465 : 99 — 35. | 


b 692; résultat final — 7 x 4 — 28. Preuve : 692 — 296 — 396; 396396 : 
143 — 396 x T — 2779; 21192 : 99 — 928 


REMARQUE. — On pourrait faire des exercices analogues en remplaçant 
443 et 7 respectivement par 77 et 13 ou par 91 et 41. 
T. — Nombre 17. 


141. - Divisibilité par 17. 


Un nombre est divisible par 17 quand on obtient 0 ou un 
multiple de 17 : 


1o En faisant la différence entre le dernier chiffre et le 


septuple du nombre composé des chiffres précédents. 
(Exemples : 85, 7 fois 8 — 5 — 51 ; 187, 7 fois 18 — 7 — 119); 

20 En faisant la différence entre le quintuple du dernier 
chiffre et le nombre composé des autres chiffres. (Exemples : 
119, 5 fois 9 — 11 — 34; 255, 5 fois 5 — 25 — 0; 391, 39 — 
D fois 1 — 34. 


142. — Propriété du nombre 17. 


Q À » Q 4 Q # . 
La fraction - est équivalente à une frartion décimale 


périodique simple dont la période est 0588235294117647, à 
propos de laquelle on peut exécuter des exercices analogues 
à ceux qui ont été expliqués au sujet de la propriété éton- 
nante du nombre 7. (Voir n° 125). 


A 


d Re 
0 
ca 
FE 


DONC 


U. — Nombres terminés par 9. 


143. — Divisibilité par un nombre terminé par 9. 


Un nombre est divisible par 19, 29, 39, 49, .… quand, en 
ajoutant le produit du dernier chiffre par 2, 3, 4, 5, … au 
nombre composé des autres chiffres, on obtient un multiple 


de 19, 29, 39, 49, … 


EXEMPLES. — 76 est divisible par 19, parce que 7 + 2 fois 6 — 19 
311 est divisible par 29, parce que 387 + 3 fois 7 — 58. 
2384 est divisible par 149, parce que 238 + 15 fois 4 — 298. 


V. — Nombres terminés par 1. 
144. — Divisibilité par un nombre terminé par 1. 


Un nombre est divisible par 21, 31, 41, ... quand la difté- 
rence entre le produit du dernier chiffre par 2, 3, 4, …. et le 
nombre composé des autres chiffres est 0 ou un multiple de 


de 21, 31. M, .… 


EXEMPLES. - 492 est divisible par 41, parce que 49 — 4 fois 2 — #1. 
2982 est divisible par 71, parce que 298 — 7 fois 2 —- 284. 
1932 est divisible par 161, parce que 193 — 16 fois 2 — 161. 


W. — Nombres 19, 23, 29, 31. 
145 — Propriété des nombres 19, 23, 29, 31. 


À M A BORNE PET 
19° 23° 29° 31 
fractions décimales périodiques simples dont les périodes 
sont respectivement : 


0526315789473684921 ; 
0434782608695652173913 : 
0344827586206896551724137931 ; 
032258064516128709. 


Les fractions ordinaires sont équivalentes à des 


— 62 — 


Ces périodes peuvent donner lieu à des exercices analogues 
à ceux qui ont été indiqués pour la période (142857) de la 


fraction périodique simple équivalente à -. (Voir n° 125). 
X. — Nombre 37. 
146. — Divisibilité d’un nombre de 3 chittres par 37. 


Un nombre de 3 chiffres est divisible par 37 quand la 
différence entre le produit de son 1° chiffre par 11 et le 
nombre composé des 2 derniers est 0 ou un multiple de 37. 


EXEMPLES. — 888 (14 fois 8 — 88 — 0): 962 (41 fois 9 — 62 — 37): 
814 (11 fois 8 — 14 — 74). 


147. — Divisibilité d’un nombre quelconque par 37, 


Pour reconnaître qu'un nombre est divisible par 37, on le 
partage, à partir de la droite, en tranches composées alterna- 
tivement de deux et d’un chiffre; si la différence entre la 
somme des tranches de deux chiffres et le produit par 11 de 
la somme des tranches d’un chiffre est 0 ou un multiple de 
37, le nombre est divisible par 37. 


EXEMPLES. - @« 12345679; 79 + 45 + 19 — 136; (6 + 3) x 41 = 99; 


136 — 99 — 37. FA 
D. 4181197843: 43 + 97 + 81 — 221; (8 + 1 + 4) x 14 = 110; 221 = M 
110 = 111. 


148. — Exercice relatif à la divisibilité par 37. 


Écrivez un nombre de 4 chiffres et divisez-le par 37, mul- | 
tipliez par 11 le reste de la division et écrivez le produit à - 


gauche du nombre proposé, vous obtiendrez un multiple 
de 37. 


EXEMPLES. — La division de 8294 par 37 donne 6 pour reste: 6 x 41 —. 


66 ; 668294 est divisible par 37. 


La division de 8315 par 37 donne 27 pour reste; 27 x 41 — 297; 2978315 a 


est divisible par 37. 


RES TANT 


he 


x j 
en 1 


NOTE 


1490 Multiplication par 37 de l'un des 9 premiers 
multiples de 3. 


Pour multiplier par 37 l’un des 9 premiers multiples de 3 
(3, 6, … 27), on écrit 3 fois le 1/3 du multiplicateur. 


EXEMPLES. - 37 X 12? 12: 3 — 4; produit = #44. 
51 X 21721239; produit — 999. 


150. — Extension de la règle précédente. 


Pour multiplier par 37 le triple d’un nombre de 2 chiffres 
dont la somme ne dépasse pas 9, on écrit les 2 chiffres entre 
lesquels on intercale 2 fois leur somme 


EXEMPLES. — 3 fois 63 x 37 — 6993: 3 fois 41 x 37 — 4551; 3 fois 
44 x 37 — 1354. 


151. — Réciproque des deux numéros précédents 


a. Quand un nombre est composé de 3 chiffres identiques, 
son quotient par 37 est égal à 3 fois l’un des chiffres. 

EXEMPLE. — 666 : 37 — 3 fois 6 ou 18. 

b. Quand, dans un nombre de 4 chiffres, chacun des deux 
moyens est égal à la somme des deux extrêmes, son quotient 
par 37 est égal à 3 fois le nombre composé des deux extrêmes, 

EXEMPLE. — 8991 : 37 — 3 fois 81 ou 243. 


152. — Multiplication de 12345679 par l’un des 27 premiers 
multiples de 3, 


Le produit de 12345679 par l’un des 27 premiers multiples 
de 3 (3, 6, 9, .… 81) est un nombre formé de 3 tranches iden- 
tiques de 3 chiffres dont chacune s'obtient en multipliant 37 
per le 1/3 du multiplicateur. 


EXEMPLES — 19345679 x 3 — ? 317 x : — 37; produit = 0370387037. 


7 
19345679 x 15— 237 x . — 995: produit — 9259259925. 


REMARQUE. — Il est à remarquer que 37 est précisément la somme des 
chiffres du nombre 12345679. 


de DB 
153. — Division de 12345679 par 37. 


Le quotient de 12345679 par 37 est 333667, nombre com- 
posé de 2 tranches de 3 chiffres, dont la somme est exacte- 
ment 1000 (on peut remarquer que la 2° tranche surpasse 
d’une unité le double de la 1°). 

Si le quotient en question est partagé en à tranches de 2 
chiffres, la somme des deux tranches extrêmes est exactement 


100 (33 + 67 — 100). 


154. — Multiplication de 333667 par l’un des 999 premiers 
multiples de 3. 


Le produit de 333667 par l’un des 999 premiers multiples 


de 3 (3, 6, 9, .. 2997) est un nombre formé de 3 tranches 
identiques de 3 chiffres dont chacune s'obtient en prenant 
le 1/3 du multiplicateur. 

EXEMPLES. — 333667 x 375 — ? 3175 : 3 — 125; produit = 1251251925. 

333667 X 1326 — ? 13926 : 3 — 442; produit — 442442442, 

333067 x 1414 — ? 441 : 3 — 047: produit = 047047047. 

333667 x 2997 — ? 2997 : 3 — 999: produit — 999999999. 


Y. — Nombre 1089. 
155. — Propriété du nombre 1089. 
Multipliez 1089 successivement par les 9 chiffres signifi- 
catifs, vous obtiendrez le tableau suivant : 


La disposition ci-contre des produits 
obtenus montre que : 
1° La l'ecolonne comprend les chiffres. 


1089 X 1 — 1089 
1089 5 2 — 2118 
1089 X 3 — 3267 


de 1 à 9; | 
1089 X 4 — 4356 D 
€ 2° tient de 0 
1089 X 5 — 5445 - : La colonne contient ceux de 
1089 X 6 — 6534 
* $ ‘enf de 8 
1089 X 7 — 7623 , < La 3° colonne renferme ceux de 


1089 X 8 — 8712 
1089 X 9 — 9801 


4° La 4e colonne se compose de ceux 
de 9 à 1. 


fe es 
CHAPITRE V. 


Divisibilité, fractions ordinaires. 
156. — Nombres premiers compris entre 10 et 100. 


Dans la pratique, la connaissance des nombres premiers 
de 1 à 100 est souvent suflisante pour les opérations à 
résoudre. Les nombres premiers de 1 à 10 se retiennent 
facilement. Pour ceux qui sont compris entre 10 et 100, voici 
comment vous pou7ez en composer la liste et la retenir sans 
difficulté : | 

1° Remarquez d'abord que vous pouvez laisser de côté 
tous les nombres terminés par un chiffre pair ou par un 5 : 
il ne vous reste plus alors que les nombres ayant pour 
désinence 1, 3, 7, 9; 

20 Parmi ceux-ci, écartez tous les multiples de 3; ces mul- 
tiples sont : 21. 27, 33, 39 et les mêmes nombres augmentés 
de 50 et de 60 : 

21, 27, 33, 39 
91, 97, 63, 69 
81, 87, 95, 99 


3° Écartez enfin les trois multiples de 7 restants : 49, 77, 91. 


Les nombres qui vous restent maintenant sont les nombres 
premiers compris entre 10 et 100. 


157. — Procédé facile et rapide pour chercher le plus petit 
multiple commun et le plus grand commun diviseur de deux 
ou plusieurs nombres. 


Il est utile de dresser d’abord un tableau en colonnes 
comme suit : la {"° colonne comprend les séries des nombres 
dont on veut chercher le p. p m. ou le p g. c. d.; les sui- 
vantes sont destinées aux puissances des nombres premiers 


trouvés. No tableau ci-dessous). 

Pour fixer les idées, prenons un exemple : soit à chere 1e] 
le p. p. m. et le p. g. c. d. de 18, 24 et 60. Voici commet 
*xJ6 ee 


de 3. etc. : 


1° 18—2%X 9; jécris 2et9 respectivement dans 1 
| colonnes des puissan 

de 2 et de 3: 

20 94 — 8 X 3: » set 3 HS de 2 et de 3: 
50 00 = MORT in Ni Tati » de 2, de 8 et de 


Je souligne une fois la plus grande puissance de du ue 
colonne; en faisant le produit des nombres soulignés, j ‘obtiens, 
8 X 9 X 5 — 360, p. p. m. de 18, 24 et 60. Peter 

Je souligne deux fois la plus petite puissance de cha 
colonne contenant 3 facteurs, c'est-à-dire autant quil a d 
_ nombres proposés; en faisant le produit des nombres ot 
lignés deux fois, j'obtiens 2 X 3 — 6, p. g. c. d. de 18. 
et 60. ME 
L'examen du Lie ci-contre suflira. amplement 
se familiariser avec le système. 
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158. — Addition des fractions. 


1° Pour additionner deux fractions dont le dénominateur 
est l'unité, il faut, sous forme de fraction, indiquer la division 
de la soinme des dénominateurs par leur produit. 


dl 1+9 16 14 4 15 923 
EXEMPLES. — à RD 8+15 


TX 9 63 810010 Socle 


% Pour additionner deux fractions dont le numérateur de 
chacune est 2, 3, 4, 5, etc., il faut, sous forme de fraction, 
indiquer la division du double, du triple, du quadruple, du 
quintuple, etc. de la somme des dénominateurs par le pro- 
duit de ceux-ci. 


or Le 4 & (DS EMI ENS 2._.(3+17)X2 20 
BARMPLES. QT ne x A1 CO TT RS 
159. -— Soustraction des fractions. 


1° Pour soustraire l’une de l’autre deux fractions dont le 
numérateur est l'unité, il faut, sous forme de fraction, indi- 
quer la division de la différence des dénominateurs par leur 
produit. 


PR A NL AP CHE TAE 4 
BAPMPLES. ET ET 6 18 120 1011 ol 

2° Pour soustraire l’une de l’autre deux fractions ayant 
chacune pour numérateur 2, 3, 4, 5, etc., il faut, sous forme 
de fraction, indiquer la division du double, du triple, du 
quadruple, du quintuple, etc. de la différence des dénomina- 


teurs par le produit de ceux-ci. 


3 h D RE A ATX 4 
EXEMPLES. = 5 = 554 


LR 2 
— 99" 3 
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160, — Multiplication des fractions, 


1° Pour multiplier une fraction par une fraction quand le 


ne 


numéraleur de l’une est égal au dénominateur de l’autre, il 
suflit d'écrire les 2 autres termes sous forme de fraction. 


3 8 9 8 
Hé UC A AL 


; SA 
EXEMPLES. —©X5=— TETE 


2 Le produit de 2 fractions est égal à leur différence 
quand elles ont l’unité pour numérateur, et que les dénomi- 
nateurs sont des nombres entiers consécutifs. 


À 


A A 4 4 4 
D 2 at /48 


EXEMPLES. — nu 


X 
2 


161. — Division des fractions. 


Pour diviser une fraction par un nombre entier, ou un 
nombre entier par une fraction, ou une fraction par une 
fraction, on transforme le dividende et le diviseur en fractions 
ayant le même dénominateur; puis, sous forme de fraction, 
on indique la division des numérateurs de ces dernières 


. fractions. 
: à RS AO 4 40e SANS 
EXEMPLES. — 3:5= 5e: LE Pr OS AR ET VE 
15,28 __15 
35° 35 98° 
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Des carrés magiques. 


7. ME A. — Carrés magiques LA 
comprenant un nombre Hp de cases. Tom 


| 162. — Carré magique comprenant 9 cases, 
PART | 217]6 

A 4 6 95/1 

mc . e. en 


La construction du carré magique comprenant 9 cases 
peut se faire en ajoutant provisoirement à ces 9 cases, 
4 autres cases supplémentaires. (Voir les cases pointillées de 
s- la °° figure ci-dessus). Si l’on se propose de disposer dan 
| les cases les 9 premiers nombres, on les écrit d abord. en les 
plaçant comme dans la !’° figure. 1e 

Le 3 d'en haut est ensuite écrit dans la case inféri À 


Eu 


Libre ; le 7 d'en bas, dans la case Are libre; let 


représenté par la ge figure ci-dessus. Dans ce carré, le total 6 
chaque colonne, en long, en large ou en diagonale, est u 
_ formément 15. 


REMARQUES. — a. On pourrait obtenir d’ Mn carrés magiques avi 
les mêmes nombres en variant la disposition proRes par ee 


mencer par la gauche, ou in en CRRRSLENS 1: 


réciproquement, etc. 
b. Pour obtenir un carré magique comprenant les no DAS dé 4 


RTE CA 


PAU 


inclus, ou de 8 à 46 inclus, ete., il suffirait d'ajouter 3 ou 7, etc, aux 
nombres du carré ci-dessus. 


163. — Carré magique de 25 cases 
8. 

de 
AE) 115 3 116] 9 |22/15 
28] t4|  |20; 20| 8 |21|14| 2 
A7 M) to) ob res ts) 110 
Dci) he mn 24112) 5 |18| 6 
Fo | 14 Me les |" 1|4117/10|23 

116: :22 


Proposons-nous maintenant de construire un carré magique 
de 25 cases comprenant les 25 premiers nombres. Nous 
traçons des cases supplémentaires et nous disposons provi- 
soirement les nombres comme dans la l'° figure ci-dessus, 

Les nombres des cases supplémentaires sont ensuite 
reportés comme suit : ceux d'en haut dans les 3 cases libres 
d'en bas, ceux d’en bas dans les 3 cases libres d’en haut, 
ceux de droite dans les 3 cases libres de gauche, ceux de 
gauche dans les 3 cases libres de droite, de façon à obtenir, 
en supprimant ensuite les cases supplémentaires, le carré 
magique représenté par la 2° figure ci-dessus, et dans lequel 
le total des colonnes, dans tous les sens, est égal à 65. 

REMARQUES. — «. On pourrait faire, à propos du carré magique de 
25 cases, des remarques analogues à celles du numéro précédent 

b. Il est facile de concevoir, d’après les deux exemples précédents, le 
procédé que l’on peut suivre pour construire des carrés magiques de 49, 
81, 121, etc. cases, c’est-à-dire d’un nombre é#mpañr de cases. 

La marche à suivre est toute différente lorsqu'il s’agit d’un carré magique 
comprenant un nombre pair de cases. 


Le PONT 


BP. — Carrés magiques 
comprenant un nombre pair de cases. 


164. — Carré magique de 16 cases, 
BRERENVR) | L'HTEES 

1617 12161719 

10/11! | Fsholuls) 
13 | 16 88[2/6) 


Pour construire un carré magique de 16 cases comprenant 
les 16 premiers nombres inclus, on peut procéder comme 
suit : 


1° En comptant de gauche à droite, à partir du haut, on 


écrit à leurs places respectives les nombres fermant les 
diagonales : 1 dans la 1° case, 4 dans la 4°, 6 dans la 6°et 
ainsi de suite. (Voir 1" figure ci-dessus): 

20 En commençant par le bas et en comptant de droite à 


gauche, on écrit les autres nombres à leurs places respec-” 


tives : 2 dans la 2° case, $ dans la 3°, 5 dans la 5°, etc. (Voir 
2° figure ci-dessus). 


Dans ce carré magique, le total de chaque colonne est égal” 


à 94. 


REMARQUE. — Pour obtenir un carré magique comprenant 16 nombres 
consécutifs, on ajoute aux nombres ci-dessus la différence entre le plus 
petit des nombres à disposer et 1. Par exemple, pour écrire en carré 
magique les nombres de 13 à 28 inclus, on ajoutera 13 — 1 ou 12; on devra 
donc écrire 4 + 12 ou 13, 43 + 12 ou 27, 14 + 12 ou 96, etc. 


165. — Carré magique de 36 cases. 
Pour construire un carré magique de 36 cases comprenant 


les 36 premiers nombres, chaque colonne ayant un total de 
111, on peut procéder comme suit : 


be SP 


1° Placer dans les 16 cases intérieures le carré magique 
des 16 nombres moyens (11 à 26); 

2° Placer les nombres des angles à ï 110 | 30| 29 35| 6 
leurs places (1, 6, 31, 36); 9 |11,25|24|14|28 

3° Faire la liste des nombres qui 32,22116|17/19| 5 
PosLeQUId placer au-dessous dé 1h 
@, 3, 4, 5, 7, 8, 9 10): 4 118120) 21 | 15 |33 

&° En allantobliquement de gauche 34)23)18 1226) 3 
à droite, écrire les 2 premiers nom- |31|27| 7 | 8 | 2 |36 
bres de cette liste (2 et 3) autour de 
306 (le plus grand nombre carré), et les 2 derniers de cette 
même liste (9 et 10) autour de 1 (le plus petit nombre du 
Carré : 

5° Écrire en face de 2, 3, 9, 10, leurs correspondants, en 
remarquant que la somme de chacun d'eux et de son corres- 
pondant est 37, c'est-à-dire la même que celle des 2 nembres 
de 2 angles opposés (1 + 36 ou 6 + 31); 

6° Totaliser les nombres déjà placés dans la colonne infé- 
rieure (31 + 27 + 2 + 36 — 96) et constater qu'il manque à 
cetle colonne 111 — 96 ou 15; décomposer ce dernier nom- 
bre en 2 parties qui ne peuvent être que 7 et 8; écrire 7 et 8 
dans la colonne inférieure; 

7° Compléter le carré magique en plaçant dans les 4 cases 
restantes les nombres 4 et 5 et leurs correspondants 33 et 32. 


166. — Carré magique de 64 cases. 


Pour construire un carré magique de 64 cases comprenant 
les 64 premiers nombres, chaque colonne comportant un 
total de 260, on peut procéder de la manière suivante : 


1° Placer dans les 36 cases intérieures le carré magique 
des 536 nombres moyens (15 à 50 inclus); 
2% Placer les nombres des angles à leurs places (1, 8, 


97, 64); 


UMA 
3° Faire la liste des nombres qui restent à placer au- 
dessous de 15 (2, 3, 4, 5, 6, 7, 9, 10, 11, 12, 13, 14); 

RARE 4 En allant obliquement de 
1 | 14 | 4 1595655163] 8 | gauche à droite, écrire les 2 
131512414443 /49/20|52 premiers (2 et 3) autour de 64 
(le plus grand nombre du carré) 
à | 23|25| 39 28 | AIR |60 et les 2 derniers (13 et 14) autour 
58/146136/30|31133 19] 7 | de 1 (le plus petit nombre du 

11118,32/34,35,29147,54| carré); | 
5l48/37/27126 40/17/12 »° Ecrire en face de 2, 3, 13, 
| 14, leurs correspondants 63, 62. 


62,45|41)21|22|16/50| 3 
57|51,61| 6 9 10] 264) sur chacun d'eux: 


6° En commençant par écrire 

61, complétez la ligne inférieure de manière que le total des 

nombres qu'elle renferme soit 260 et que 2 d’entre eux addi- 
tionnés ne donnent pas 65 comme total (61, 6, 9, 10); 

7° En face de 61, 6, 9, 10, écrire leurs correspondants 4, 


99, 56, 59; 


8 Faire la liste des nombres restant à placer au-dessous 


de 15 (5, 7, 11, 12), et celle des nombres restant à placer au- 
dessus de 50 (60, 58, 54, 53); 

9 Compléter la colonne de gauche en y écrivant les nom- 
bres de rang impair de la 1° de ces listes (5 et 11) et les 
nombres de rang pair de la 2° (58 et 53); 

10° En face de 5, 11, 58, 93, écrire leurs correspondants 
60, 54, 7, 12. 


167. — Carré magique de 100 cases. 


Voici comment on peut procéder pour construire un carré 


magique de 100 cases comprenant les 100 premiers nombres, 
chaque colonne devant donner 505 comme total : 


1° Placer dans les 64 cases intérieures le carré magique des : 


6% nombres moyens (19 à 82 inclus); 


99, 91, c'est-à-dire l'excès de 65 


RRNNE 


2 Placer les nombres des angles à leurs places (1, 10, 91, 
400; 

3° Dresser la liste des 
nombres restant à placer 
au-dessous de 19 (2, 3, 
20, G:17, 89 AM 42: 
29-414 :15/146,47; 18): 

4° Considérer les 4 
premiers etles 4 derniers 
de ces nombres, écrire 


1 [18] 5 113194/%0|89]86 99 | 10 
17119132/22/77174|738| 81,26 84 
4 |31,33142|62) 61 |67,38)70,97 
14128|41|48/57,46/60)56|78187| 
817616454148 ,49|51)37,25|98 
95,29)36/5052,53|47,65|72| 6 
D à LU dotés de 100, 92171166,55/45/44|38,35 30) 9 
17 ct 18 aux côtés del, |85180/63/59/39/40/34/68) 21/16 
puis 4 et5 parallèlement |98/75/169,79,24 27.28.20 82) 3 
à 17 et 18, et 15 et 16 | 91,83,96188| 7 |11112/15 2 |100 
parallèlement à 2 et 3; 
9° Ecrire les correspondants de ces nombres (99, 98, 84, 


83, 97, 96, 86, 85). 


6° Dresser la liste des nombres qui restent à placer (6, 7, 


. 8, 9, 11, 12, 13, 14 et leurs correspondants : 95, 94, 93, 99, 


90, 89, 88, 87); 

7° Compléter la ligne inférieure en commençant par 88 et 
son complément à 100 (12), et en évitant que les nombres de 
cette colonne, pris deux à deux, fassent un total de 401; 

8 Écrire les nombres correspondants ; 

9% Faire la liste des nombres qui restent à placer (6, 8, 9, 


14, 87, 92, 93, 95): 


10° Au moyen de ces nombres, compléter les 2 lignes 
latérales. 


REMARQUE. - On conçoit que l’on pourrait obtenir un grand nombre . 
d’autres carrés magiques, notamment en changeant la disposition de cer- 
tains nombres du pourtour... — Quant aux carrés magiques de 144, 256 … 
cases et en général d’un nombre pair de gases, on pourra les déterminer 


par des procédés analogues à ceux qui ont été expliqués ci-dessus. 


— 76 —. 


CHAPITRE VII. 


La 


Divers. 


sommes comparées. 


165. — Somme des 10, 100, 1000, etc. premiers nombres. 


_ La somme : 
des 10 premiers nombres — (1 + 10) X e AT 


des100  » » = (1 +100) x — 5050; 

des 4000 » »  —(1 + 1000) x 57 —500500. 

des 10000 » »  —(1+10000) x —50008000, ete. 
169. — Somme des 99, 999. 9999, etc. premiers nombres. 

La somme : 

des 99 premiers nombres = (1 +99) x © — 4950; 

des 999  » » = (1 + 999) x %° — 499500; 

des 9999 » > —(1+-9999) x °—49995000, ete. 


170. — Somme des 500, 5000. 50000, etc. 
premiers nombres pairs. 


La somme : 
des 500 premiers nombres 
500 


pairs — (2 + 1000) x %°— 250250. 
des 5000 » » —(2+ 10000) x 7° — 25002500. 


des 50000 »  » —12+100000) x *—2500025000, ete: 


Date re 


171. — Somme des 5, 50, 500, 5000, ete. 
premiers nombres impairs. 


La somme : 
des 5 premiers nombres 


impairs — (1 +9) X : ao 


des 50 » » —(1+99) x © — 2500. 

des 500 » » —(1+ 999) x *° — 250000. 

des 5000 » »  —(1 + 9999) X °° — 23000000, etc. 
172. — Somme des multiples de 9 compris dans les 100, 


1000, 10000. etc. premiers nombres, 


La somme des multiples de 9 compris dans 


les 100 premiers nombres = (9 + 99) X : — 594. 


les 1000  » » … —(9+- 999) x = — 55944. 
les 10000 » D (94 9099) X =" — 5559444, etc. 
173. — Rapport entre la circonférence et son diamètre 


On sait que le rapport de la circonférence à son diamètre (x) 
est égal à 3,1416 ou - (1) ou “2e (): 


Si vous voulez retenir facilement cette dernière expression, 
écrivez deux fois, les uns après les autres, les trois premiers 
chiffres impairs : 113355; formez ensuite une fraction ayant 
pour dénominateur les 3 premiers chiffres et pour numéra- 
teur Les 3 derniers. 


(1) D’après Archimède — (2: D’après Adrien Métius 


FR FLE 


174. — Pour atteindre le total 100. 


C'est une sorte de jeu qui se joue à deux Le 1° joueur 


énonce l’un des 10 premiers nombres, le 2° ajoute à ce nom- 
bre l’un des 10 premiers nombres, le 1°" ajoute au totel obtenu 
l'un des 10 premiers nombres et ainsi de suite. Est déclaré 
gagnant celui qui atteint le résultat 100. 


Voici un exemple de ce jeu. où les nombres ajoutés par le 2me joueur. 


sont écrits en caractères italiques pour les distinguer de ceux qui sont 
ajoutés par le 4er : 3 + 4 = 7,17 + 10 — 17, 17 + 9 — 96, 96 + 8 —34, 


34 + 9 = 43, 43 + 10 — 53, 53 + 8 — 61, 61 + 9 — 10, 70 PS MB 
18 + T— 83,85 + 4 — 89, 89 + 3 — 92, 92 + 8 — 100. Dans cet exemple, 


c’est donc le 2e joueur qui est gagnant. 


Explication. — Si je veux être sûr d'arriver à 100, je dois 
tâcher de m'y prendre de façon à arriver à 89 : en effet, mon … 


adversaire pourra ajouter à ce dernier nombre n'importe 


lequel des 10 premiers, je serai toujours certain de pouvoir 
compléter d’un coup la centaine. Maïs pour être sûr d'arriver 
à 89, je dois, pour la même raison, arriver à 78, et aupara- … 
vant à 67, et, en remontant successivement, à 56, à 45, à 34, 
à 23, à 12, c'est-à-dire en passant toujours par les nombres 
immédiatement supérieurs aux multiples de 41. ae | 2 

C'est ainsi que, même en luttant contre un adversaire au Fe 
courant du procédé, s’il me laisse l'avantage de commencer, « 


je serai certain d'atteindre le total 100 : pour cela j'énoncerai 
d’abord 1, et il me sera alors facile de passer successivement 100 


par 12, 23, 54, 45, etc. 


REMARQUE. — On pourrait varier le jeu en convenant d'avance que les 
nombres à ajouter ne peuvent pas dépasser tel nombre déterminé, ou en 
changeant le résultat final à atteindre. — Ainsi, par exemple, on pourrait” 
convenir qu'on ne peut ajouter un nombre supérieur à 8 et qe le foie LES 


doit être 82. 


LE un AE 1 


bi 7 Ts AE 


175. — Curieuse disposition d’une certaine quantité 
de nombres consécutifs. 


Il s’agit de disposer des nombres consécutifs dans un ordre 
tel qu’en soulignant le 1°", barrant le 2° et le reportant à la fin; 
en soulignant le 3°, barrant le 4° et le reportant à la fin et 


ainsi de suite, tous les nombres soulignés se succèdent dans 
l’ordre naturel ascendant. 


Pour résoudre cette question, on trace autant de cases 


successives qu'il y a de nombres à disposer. Puis, en com- 


mençant par écrire le 1% nombre dans la 1'° case à gauche 
et en recommençant toujours à gauche jusqu’à épuisement, 
on écrit les nombres dans leur ordre en ayant soin de tou- 


jours passer une case sans rien ÿ écrire. 


ier EXEMPLE. - Ainsi, pour disposer comme il est dit ci-dessus les 
-6 premiers nombres, je trace 6 cases successives : 


fii4i2161315| 


En commencant par la gauche, j'écris t dans la tre case 


Je passe la 2%et : » 2  » 30:::°5 
» 4e D 0 » 58: 
» 6e » ‘4 » 2e» 
» 4e PL D » 6e » 
Enfin dans la 4 case » 6. 


2e EXEMPLE. — Pour disposer les 3 premiers nombres, je trace 5 cases. 
f1ls121413] 


En commençant par la gauche, j'écris 1 dans la 1re case. 
Je passe la 2et » 2 » 3e °» 


» 4e DU » 5e » 
» 9e D 4 » .4e » 
Enfin dans la 2e case DUT DE 


8e EXEMPLE — En procédant comme précédemment, on devrait écrire 
‘les 12 premiers nombres dans l’ordre suivant : 


{7,9 1003284, 198: 976,11. 


MARQUE 


4e EXEMPLE — Les 45 premiers nombres s’écriraient comme suit : 
4,49) 2; 9; 3, 14.4, 10: 5 136 6.11,7, 15,8 


REMARQUES. — «. Le procédé s'applique aussi à des nombres que lon 
voudrait avoir dans un ordre quelconque, déterminé d'avance. Aïnsi, 
supposons que l’on demande de placer les nombres 2, 8, 4, 5, 9, 12, :5 dans. 
un ordre tel qu'après avoir opéré sur eux comme il est indiqué ci-dessus, 
on les retrouve dans l’ordre donné. Il faudra, en procédant comme précé- 
demment, les placer dans l’ordre suivant : 


9, 42, 8, 9, 4, 15, 5. 


b) On pourrait appliquer cet exercice à un certain nombre de cartes d’un 


jeu de piquet, par exemple, aux 8 carreaux, que l’on voudrait disposer de: 


façon que, réunis en un paquet, on montre le 1er et l’on place le 2e en-des- 
sous du paquet, on montre le 3e et l’on place le 4e en-dessous, et ainsi de 
suite jusqu’à épuisement, et qu’en ce faisant, toutes les Cartes montrées se: 
succèdent dans l’ordre de leurs valeurs; as, roi, dame, etc. En s'appuyant 
sur ce qui à été dit plus haut, on constate que l’on doit d’abord placer les: 
cartes dans l’ordre suivant : as, dix, roi, huit, dame, neuf, valet, sept. 


176. — Suite d'opérations aboutissant à O0 ou à un nombre 
“uniquement composé de chiffres 9. 


Écrivez un nombre quelconque, puis le nombre composé. 


des mêmes chiffres placés dans l’ordre inverse; faites la 
différence entre les 2 nombres; faites la même opération sur 


cette différence, puis sur la différence ainsi obtenue et ainsi 


de suite; vous finirez infailliblement par trouver 0 ou un 
nombre (2178; 21978; 219978 ...) qui, divisé par 22, donne 
pour quotient un nombre uniquement composé de chiffres 9: 


EXEMPLES, — a. 5904 — 4095 — 1809; 9081 — 1809 == 7272; 1272 — 
27275 — 4545; 5454 — 4545 — 909; 909 — 909 = 0. 


b. 1623 — 39267 — 4356: 6534 — 4356 — 2178; en continuant à opérer. 
de cette façon, le nombre 2178 reviendrait toujours ; arrètons-nous donc et. 


divisons 2178 par 22; nous ohtenons 99. 


C. 837162 —-261738—57542t;: 575424 — 494575 — 159849 ; 948051 —-150849—= 


797202; 797202 — 202797 — 594405; 594403 — 504495 — 89910; 89910 — 
01998 — 87919; 87912 — 21978; en continuant de même, ce dernier nombre 
se représenterait infailliblement; divisons le par 22, nous obtiendrons 999: 


AUS er 
177. — Jeu de l’anneau. 


Un anneau étant remis à un groupe de personnes, trouver 


celle qui le détient, à quelle main, à quel doigt et à quelle 


phalange elle l’a placé. 


Procédé. — Je fais numéroter les personnes dans l'ordre 


des places qu'elles occupent Ensuite, pendant que je mie 


retourne pour ne pas voir ce qui se passe, l’une des per- 


sonnes, de commun accord avec les autres, prend l'anneau, 


le place à telle main, à tel doigt et à telle phalange qui lui 
conviennent. 


Alors j'invite toutes les personnes à exécuter les exercices 


de calcul suivants : 


1° Écrivez le numéro de la personne qui possède l'anneau; 
2° À ce numéro ajoutez & ; 

3° Multipliez le résultat par 10; 

4° Au produit ajoutez 1 si l'anneau est à la main droite et 


2 s’il est à la main gauche; 


5° Au résultat ajoutez 6 ; 

6° Multipliez le total par 10; 

7° Au produit ajoutez 1, 2, 3, 4 ou 5 suivant que l’anneau 
est au pouce, à l'index, au majeur, à l'annulaire ou à l’auri- 
culaire ; 

8° Au résultat ajoutez 4: 

9 Multipliez par 10 le nombre obtenu ; 

10° Au produit ajoutez 1, 2 ou 3 suivant que l’anneau se 


trouve à la 1e, à la 2 ou à la 3° phalange: 


11° Au résultat ajoutez 4. 


Je me fais donner le nombre trouvé. J’en soustrais 8644 


(ce nombre est formé des chiffres italiqués ci-dessus). Les 


mille du reste me donnent le numéro de la personne qui a 
l'anneau, le chiffre des centaines me fournit le numéro de la 
main, celui des dizaines indique le n° du doigt et celui des 
unités le numéro de la phalange. 


! 


ment : 16, 24, 240, 242, 248, 2480, 2484, 2488, 24880, 24883, 24887. ce. 


à fa 3e phalange. | 


sance , 


ou qu il l'ait mis à la main EU à l’annulaire et à je ge ne | 
En faisant opérer comme il est indiqué plus haut, on obtient successive- 


dernier résultat m'étant donné, j'en soustrais 8644. Le reste 46. 2. 4. 3 est 
lu facilement comme suit : Jules à l'anneau, à la main gatonées à l'annuaire, te 


‘ Explication. — Dans le résultat final 24887 At 
deux premiers chiires forment le nombre 2%, qui es. 


et les unités du résultat. 


N. B — Au lieu des nombres italiqués 8, 6, 4, 4, on pou: r-. 


rait en choisir d’autres, par ÉRARBIE 2,24, 23000 Alor 


conçoit qu'il importe de s'y prendre de fan à ne i a M4 
avoir de report dans les additions à faire effectuer. 


\ 178. — Trouver l’âge d’une personne, 


l’année One 
. Invitez-la : 


1° À écrire le chiffre des dizaines de l’année de: sa 


ae “à multiplier ce chiffre par 5: 
3° À ajouter 4 au produit; 
4° À doubler le total; 


. 5° À ajouter au résultat le chiffre des unités de l’année de- 
la naissance ; 
6° À retrancher enfin le nombre formé des 2 derniers. 
chiffres de l’année en cours. 
b. Faites-vous donner le reste et retranchez-le de 108 ow 
de 8 selon que la personne est née avant 1900 ou après 1899, 
et il vous restera l’âge demandé. 
4er EXEMPLE. — Soit une personne née en 1839, année en cours : 1941. 
Suite des calculs ::3 x 5 — 15:15 + 4 — 19; 19 x 2 — 388; 38 + 9 — 47: 
41 — 11 — 36 ; 108 — 36 — 72. 
9e EXEMPLE. — Année de la naissance : 1854, année en cours : 1912. 
Suite des calculs: 5 x 5 — 95:95 + 4 — 99:99 x 9 — 58; 58 + 4 — 62: 
62 — 192 — 50 ; 108 — 50 — 58. 
8e EXEMPLE. — Année de la naissance 1907; année en cours : 1914. 
Suite des calculs : 0 x 5=0;0 +4—4;:4 x 2—8:8 + 7 — 15; 15 — 
44 —1;: ÊR tr 


179. — Trouver la date de naissance d’une personne, 


a Invitez la personne : 


1° À doubler le quantième du mois de sa naissance; 

2 A ajouter 4 au résultat; 

3° À multiplier le total par 50; 

4° À ajouter au produit le numéro du mois : À pour janvier; 
2 pour février, etc. ; 

9% À multiplier le résultat par 100; 

6° À retrancher du dernier produit l’âge atteint l'an 


dernier : | 


7° À ajouter le nombre exprimant l’année en cours; 
8° À vous donner le dernier total. 


b. Retranchez-en le nombre 21801 ou 21901 selon que la 


_ personne est née avant 1900 ou après 1899; partagez le reste 
obtenu en tranches de 2 chiffres à partir de la droite, la 


tranche de gauche pouvant n'avoir qu'un chiffre : la tranche. 


_ de gauche vous indiquera le quantième du mois, celle du 


RE See 


milieu vous donnera le numéro du mois, et celle de droite 


vous désignera l’année 


ter EXEMPLE. — Soit à déterminer, comme il est dit ci-dessus, la date 


suivante : 27 mai 4854, en notant que l’année en cours est 1911. Efféctuons 
les calculs : 27 x 2 — 54%; 54 + 4— 58; 58 x 50 — 2900 ; 2900 +5 — 2905; 
2905 x 100 — 290500; 290500 — 56 — 290444: 290444 + 1911 — 292355; 
292355 - 21801 — 270854, que l’on peut écrire 27.05.54 et lire : 27 mai 1854. 


2e EXEMPLE 18 septembre 1910 (année en cours 1912). Sui'e des ‘: 


Calculs : 18 x 2 =- 36; 36 + 4 — 40; 40 x 50 — 2000 ; 2000 + 9 — 2009; 
2009 x 100 — 200900; 200900 — 1 — 200899; 200899 + 1912 — 202811; 


202811 - 21901 — 180910, que l’on peut écrire 18.09.10 et lire : 18 sep 


tembre 1910 


3e EXEMPLE. 7 mars 4909 (année en cours : 4915) Calculs:7x2—= 


44: 14 + 4 — 18; 18 x 50 — 900; 900 + 3 — 903; 903 x 100 =: 90300; 
90300 — 12 — 90288 ; 90288 + 1915 — 92203 ; 92203 — 21901 — 70302, que 
l’on peut écrire : 7.03 02, et lire : 7 mars 1902. 


180 — Différence entre les carrés de deux nombres. 


La différence entre les carrés de deux nombres est égale. 


au produit de la somme de ceux-ci par leur différence. 


EXEMPLES. — 7 - 3° = (7 + 3) (1- 3) — 10 x 4 — 40. 
152 — 82 = (15 + 8) (15 — 8) — 93 x 1 — 161. : 
472 — 197 — (47 + 19) (47 — 19) — 66 x 28 — 1848. . 
re REMARQUE. — Si les nombres donnés sont impairs. la différence 


entre leurs carrés ect un multiple de 8 : voir le 4er et le 3° exemple ci-dessus 


9e REMARQUE. — Si les nombres donnés sont deux nombres pairs Où 
deux nombres impairs consécutifs, la différence entre leurs carrés est égale 


au double de leur somme. 
EXEMPLES. — 92 — 72 = (9 + 7) x 9 — 39. 
82 — 62 — (8 + 6) x 2 — 98. 
B12 _ 492 — (51 + 49) x 9 — 900. 


181. - Différence entre les carrés de 2? nombres 
différant de 4 unités, 


La différence entre les carrés de 2 nombres différant de 


4 unités est égale à 4 fois la somme de ces 2 nombres. 


œe 


ou 


EXEMPLES. — 432 — 92 —4 fois 22 — 88, 
9252 — 9142 — 4 fois 46 — 184. 


182. — Partage de multiples de carrés. 


Étant donné un multiple quelconque d’un carré déterminé, 
le partager en 4 parties telles qu’en ajoutant un nombre n à 
la 1°, en retranchant n de la 2e, en multipliant la 3e par n et 
en divisant la 4° par n, on obtienne 4 résultats égaux (R). 


Solution. — n s'obtient en retranchant l'unité de la racine 
carrée du carré donné; R s'obtient en multipliant le multiple 
donné par n et en divisant le produit par le carré donné. 
Les parties demandées se déterminent alors facilement. 


4er EXEMPLE. — Soit 975, multiple du carré 98. 
975 >» 4 


n== V2 -1—=4:R — Pis 466: D'ou 
la 4'e partie — 156 — 4 — 152; 
pi96: p°: —= 156 + 4— 1060; 
prie cnrs "180-114: 39: 
» 4 y» —#4156 xX°4 — 6924, 
2e EXEMPLE. — Soit 12348, multiple des carrés 86 et 49 
ae 12348 x 3 
DV 6 he 1145 D'où 
la 4e partie = 1715 — 5 — 1710; 
w » 285400 — 1715 + B — 1790; 
TER DB 09 == 1715 2: 8 — 348: 
p\4e,0» AID D 007102 
1 19348 x 6 
LL RE PAT Re Ter ee 9 — — 1542. D'où 


la re partie — 1512 - 6 — 1506: 


Dao D ADD SE GC 1518: 
Man one ADI TE 02952: 
HAN NSP Ge 00712 
183. — Partage d’un nombre immédiatement inférieur 


à un carré parfait, 


Étant donné le nombre immédiatement inférieur à un 
carré parfait, lé partager en deux parties telles que la racine 
, carrée de la {°° partie et la moitié de la 2° soient égales. 


6 


4x EXEMPLE. — Soit à nee le nombre 35 (6? — NT comme i . 
dit ci-dessus : la 4'e partie égale le plus grand carré paris contenu dan 
35. c’est-à-dire 25; la 2 partie — 35 — 25 — 10. x 


2e EXEMPLE. — 80 (92 — 1) == 64 (82) A6: | Fi ue DUTY 
3e EXEMPLE. — 624 (25? — 1) — 576 (242) + 48. és 


184. — Curieuse manière de diviser par 9 un. nombre: | 
quelconque. 


_ Nous expliquons sur quelques exemples le procé 
suivre : 


8 
93 |1 47 192 Sa |3 
2 |3 k|7 : 8|4 
| % 
95 | 6 525 [1 936 | 8 î 


: trait ce le quotient (25) et la RS à droite est le Si (6). 


. 2e EXEMPLE. — 4798 : 9. — On procède de la même manière que 
dessus : le quotient est 525; mais, comme l'addition de la. colonne de dro 
donne 2 de retenue, il faut, pour avoir le reste de la division, ajoute 

au chifire 1 déjà écrit; le ne est donc 3. 


qu ‘il n’y a pas de reste. 


4e EXEMPLE. — 6814 : 9. — ]l en est de même dans de RU ca 
_ticulier où l’on obtient 756 pour quotient et 9 + 1 de retenue ou 10 | 
reste ; Lie FéSua rectifié sera : quotient : 757; reste : 4. ; 


“ és 


185. — Division d'un nombre quelconque par 99, 999, 9999, etc. 


Les explications du numéro précédent s'appliquent à la 
division d'un nombre quelconque par 99, par 999, par 
9999, etc., avec cette différence que quand le diviseur est 99, 


le trait vertical se tire à gauche des deux derniers chiffres; 


que quand c’est 999, le trait se place à gauche des trois 
derniers chiffres, et ainsi de suite. 

Au surplus, nous donnons ci-après quelques exemples sur 
cette originale manière d'opérer : 


DIVISEUR 99 DIVISEUR 999 DIVISEUR 9999 
238 | 45 3496 | 828 

2 | 38 3 | 456 152 19847 

2 0 152 

240 | 83 3460 | 287 152 | 9999 


La 1" division dorne pour quotient 240 et pour reste 85. 

La 2e division donne pour quotient 3460 et pour reste 288 
(287 — 1 de retenue). 

La 3° donne pour quotient 152 et pour reste 9999, ou 
mieux le quotient est 153 et il n'y a pas de reste. 


186. — Un partage 


Pierre a 6 pommes et Paul en a 4. Jean, qui n’en a pas, 
partage les pommes avec eux et leur donne 10 sous. Comment 
doit se faire le partage de ces 10 sous entre Pierre et Paul? 


Solution. — Au premier abord, il semble que Pierre et 
Paul doivent recevoir respectivement 6 et 4 sous. Il n’en est 
pas ainsi. En effet, puisqu'ils ont ensemble 10 pommes, 


10 
_ chacun en mange 


C2 | 00 


: 5 autre 40 
Pierre, qui en avait + en mange et en donne 


à Jean. 


D ME too E ; 10 ; 
NE Paul, qui en avait —, en mange % 3 ten donne 


HET - Pierre doit donc recevoir 8 sous et Paul 2. 
187. — Un autre partage. 


. Jules a 12 noix, Han en a 10 et Louis 8. Auguste n'en ss 
pas, mais il a les noix également avec eux et | eu 


ie SATA F3 se 50 
donc aus re Ve 


| Ù -, 48 30 18, : 
Jules, qui en avait ©, en mange -- et en donne 7 à Auguste, 
: 13e LL ER 


À 40 ET 0 

4 | Henri, » » pr » » » & 
> DAUTOUIS: » » e » ee » » 4 
E 4? VE RUE re 


Jules recevra donc 18 centimes, Henri 10 et Louis 2, 


REMARQUE. - Les problèmes n°$ 186 et 187 sont SS pour ontr 
qu'on peut varier à l'infini ce genre de questions. AU 


1SS. — Nombre augmenté et nombre diminué, A 


4 Étant donnés 2 nombres, si l’on augmente le 4 de 9 
et que l'on diminue le 2° de 8 sans pour cela le réduire : à 


Solution. — Si le 1° était. augmenté de 9 et mt. 2. a 
de. 8, ils vaudraient ensemble 12; c est Aone que leur rs 


A 


ed 


189. — 1°’ nombre diminué de 1, 2° nombre augmenté de 1 
et réciproquement. 


Deux nombres sont tels que si l’on retranche 1 du 1° pour 
l’ajouter au ®, ils deviennent égaux ; mais si l’on retranche 1 
du 2° pour l'ajouter au 1°, celui-ci devient double de l’autre. 


Solution. — Le 1* —1—le2+1, 
Le 1% Æ 1 — 2 fois (le 2° — 1) — 2 fois le 2 — 2. 
Retirons la 1'° égalité de la 2° et simplifions, il vient : 
162% 3: donc !2% — 5;et, puisque le 1“ — 1 le 
2e + 1, le 1% — donc 5 + 2 — 7. 


190. — En comptant par 2, 3, 4, 5. G., 7. 


Calculez combien un panier contient d'œufs. On sait qu’en 
les comptant par 2, par 3, par 4, par 5 ou par 6, il en reste 
toujours 1, mais qu'en les comptant par 7, il n'en reste pas. 


Solution. — En comptant les œufs par 2, 3, 4, 5 et 6, il 
restera toujours 1 si l’on prend un nombre d'œufs égal à un 
multiple commun de ces nombres augmenté de 1. Mais 
comme le nombre d'œufs doit en même temps être un 
multiple de 7, cherchons un multiple commun de 2, 3, 4, 5 et 
6 qui, augmenté de 1, soit divisible par 7. 

Dans l’ordre ascendant, les multiples communs de 2, 5, 4, 
ÿ et 6 sont : 60, 120, 180, etc. Donc ces multiples communs 
augmentés de 4 sont 61, 121, 181, 241, 301 .… Le dernier 
de ces nombres est divisible par 7. Donc 301 répond à la 
question. : 

191. - La carte à payer. 

Des amis commandent un souper pour une somme totale 
_ déterminée. Comme il manque deux d’entre eux au repas, les 
autres doivent payer en plus chacun 10 sous. On demande 
le nombre de csnvives et le prix du souper. 


le prix d'un souper: mais comme ilny a que 10 résent…* 
l'égalité : 12 fois le prix d’un souper — 10 fois ce prix + 10 $ 
sous; on en déduit que 2 fois ce prix — 100 sous; done À 
prix Ft un souper — 50 sous. Pat 
Les nombres suivants répondent d'ailleurs tous à? 
question : | 4 


3 convives et » sous par souper, au total 15 sous. 


A » 10 » » AR LE RARE LEE 
a) » 15 PRIT CES 75." 15 MO 
6 » 20 » » 120 > 


et ainsi de suite. 
192. — Danseuses et cavaliers... ie 


Da un bal où il y a 42 personnes, une 1'° danseuse dan 
avec F eo une 2° avec 8, une 9° avec 9 et ainsi ide suit 


Solution. Pour la 1" danseuse il faut 7 cavaliers, ce . 
LE ui 8 personnes. — Pour chacune des autres dansenees il f: 


à 
où 


Seti) es 
17 danseuses de plus. Avec la 1", il y a donc en tout 18 dan- 


seuses.' Le nombre de cavaliers est donc 49 — 18 — 24. 


193. — Deviner un nombre pensé parmi les 15 premiers 


nombres. 
Préparation. — 1° Écrivez sur une ligne horizontale à 
{ 2 4 g Son double, son quadruple et son octuple (1, 
ù 2, 4, 8); 
: : à ee 2% Écrivez 3 sous les nombres 1 et 2 dont 
7 7 711 il est la somme; 
9 10 12 19 3° Écrivez 3 sous les nombres 1 et 4 ns 
… ,…. ilest la somme: 
e ss é s & Écrivez 6 sous les nombres 9 -et 4 dont 
15 18 15 45 il est la somme ; 


5° Continuez ainsi jusque 15 que vous 


écrivez sous les nombres 1, 2, 4, 8 dont il est la somme. 


(Voir tableau ci-contre). 


Solution. — A la personne qui a pensé un nombre, 
demandez dans quelles colonnes verticales il se trouve. 
Additionnez les nombres qui se trouvent en tête de ces 
colonnes. Vous aurez ainsi le nombre pensé. 


EXEMPLE. — Soit 11 le nombre pensé. Si l’on vous dit que le nombre 
pensé se trouve dans la 1'e, la 2e et la 3e colonne, vous ajoutez 1, 2 et 8, ce 


qui vous donne 11. 


REMARQUES. — 1. Si, au lieu d’être compris dans les 45 premiers 
nombres, le nombre pensé se trouvait parmi les 31, ou les 63, ou les 127, etc. 


- premiers nombres, il faudrait étendre le tableau en mettant en tête des 
colonnes les nombres 1, 2, 4, 8, 16, 32, 64, etc. ; et en déterminant les autres 


_ nombres comme il est indiqué ci-dessus. 


2. On pourrait aussi dresser des tableaux Re comportant les 
nombres pairs, ou les multiples de 3, ou les multiples de #4, etc. Les 


nombres à faire figurer en tête des colonnes seraient alors : 


2, 4, 8, 16, etc. : 
ou 3, 6, 12, 24, etc.; 
ou 4, 8, 16, 32, etc., etc. 


D UE IN 


194. — Curieuse disposition des chiffres signifieatifs. 


La disposition ci-contre des 9 chiflres significatifs donne 
6 ï lieu aux remarques suivantes : 
BA 
1° Deux chiffres placés symé- 
5 triquement dans le sens horizontal 
ont 10 pour total :6+4;,2E8;, 
1+38;9<+1; | re 


LE 
er 
ee 
T 


NI 
G3 


; é 2 La somme des chiffres placés 
sur une même ligne droite est Fe 
9 /. «égale à 20 : 00 
6+ 5 +8 + 1— 20 pèn 


7-21 84390 . 


3° La somme des carrés des chiffres placés sur uné même 


ligne droite est égale à 126 : cEa Rés 
GLS LS +1 12— 36195 + 64 L 1 41% ta 

4? LL 5? 9 LE 9 — 16+25—+ 4 + 81 — 126 a 
TH 2 + 8 + — 49 EL 4 LG4 + 9 — 126 ” 
195. — Les deux commis. < 

Pierre et Paul on été nommés en même temps commis ol Ÿ Es 
traitement initial de 100 frs. par mois. Le 1* reçoit une te 


augmentation de 25 frs. par semestre, le 2e une augmentation 
de 100 frs. par an. Quel est celui qui gagne le plus”? 


Solution. — La 1" année, Pierre touche 600 EL 625 ou. 
1295 frs., et Paul touche 1200 frs. : | DU 
La 2° année, Pierre touche 650 675 ou 1325 frs., et Paul YA 
touche 1300 frs; EE à 
La 3° année, Pierre touche 700 - 725 ou 1495 frs., et Paul 
touche 1400 frs. et ainsi de suite. AU 
Pierre gagne donc par an % frs. de plus que Paul. 


HOMO 


196. — Méthode originale pour chercher l'intérêt d’un certain 
capital à 4 ©}, pendant nn jour. 


Pour fixer les idées. supposons qu'il s'agisse de trouver 
l'intérêt de 3865 frs. à 4 °/, pendant 1 jour. 

Voici comment j'opère sur le nombre 3865 : 

D—6+8—+3— 722 ou 2 fois 944, j'écris 4etjeretiens2. 4 

2 de retenue + 6 + 8 Æ 3 — 19, j'écris 9 et je retiens 1. 9 

1 de retenue + 8 + FE 12, j'écris 2 et je retiens 1 2 

1 de retenue + 3 — #, j'écris. n 


Cela fait 4294, nombre que je divise par 10,000, et j'obtiens 
ainsi 0-,4294 pour l'intérêt de 3865 frs. à 4 °/, pendant 1 jour. 


Autre exemple. — Soit à chercher l'intérêt à 4 °}, de 

12398 frs. pendant 1 jour. 

DA TcUts : 

tue à) 
 2+L9HL8 +2 +1 — 17, j'écris. À 7 
A1+3+<2+HI— 7, j'écris. 7 
2+H1— 3, J écris. > 
1 . J'écris. 1 


13775 : 10000 — 1f:,3775 (intérêt cherché). 


SRE 197. _— Manière facile de vérifier un can Ne 


Sur l’un des côtés de 1 angle droit A, je mesure 8. em 


CRE nor EN 


} 


| triangle rectangle dont l 
se ténuse B C doit mesurer de + 


fr 
Ld 


De Re siBCa 10 cm., + peu 
"conclure que l'angle À est droit. | 


La 


77. REMARQUE — Au lieu de mesurer sur les eût 
4 l'angle droit & et 6 cm , je pourrais mesurer 8 et 6 dm 
“C et 16 dm, etc. ; alors l'hypoténuse devrait avoir 1 m., où 2 


198. — Multiplication originale, 


Vous pouvez effectuer la multiplication de 2 
quelconques par le procédé original suivant : 


de 4° Divisez le 1* nombre par 2 en même temps 
. multipliez le 2e par 2; 


EE 
A Te 


2 Divisez et multipliez par 2 respectivement de quot 
l et le produit obtenus; ART 
8° Continuez ainsi jusqu'à ce que : vous “obteniez \ 
ie ot | E 


nombre correspondant du côté des divisions za ur 
; oo . É / 1 2 


l'a LCA À «| à AUOT 1 PA 1% [A Va à te n We 


o 


La somme des nombres marqués d'une croix 


En opérant comme il A dit ae on obtient : 
TEE Fr 
227. 098 
—. 456 
te 
— 1824 + 
Et té + 298 + 456 + 1824 = — 2622 (Bros cherché). 


X 36 
— 36 
— 172 
444 
288 + 
5176 + 
— 972 ROUE cherché). 


1956 
LOSA12 72 
5024 
10048 
20096 

— 40192 

— 80384 

14 — 160768 + 
— 165792 (prpuE cherché). 


199. -- Are chaine. 
| HS ÉBUS composés chien de 3 anneaux : je veux les _ 
rire réunir en une. seule chaîne, Un forgeron s'engage à. 


er 


TT T. PEMa 


faire la besogne en me demandant un sou par coupure et qu 


sou par soudure; cela fera, me dit-il, 8 sous. — Non, Rs 
dis-je, cela ne fera que 6 sous. — Comment le travail doitil 
se faire? 


Voici : 1° Il faut d’abord couper les 3 anneaux d'un même 
chaînon, cela fait 3 coupures. 


2° Avec ces 3 anneaux, il faut ensuite relier les 4 attrest 
chaînons, cela fait 3 soudures. 


Donc, 3 coupures et 3 soudures, en tout pour 6 sous. 


200. — Détermination du jour de la semaine correspondant 
à une date donnée. « 


Pour résoudre cette question, il est nécessaire que nous” 


déterminions d’abord 4 nombres correspondant respectives à 


ment au quantième du mois, au mois, au nombre composé é 
des 2 premiers chiffres de l'année, et au nombre composé des 
2 derniers chiffres de l’année. C'est ce que nous allons tâche 
de faire le plus simplement possible, ; 


A. Nombre correspondant au quantième du mois. — Ge 
nombre est très facile à trouver : il suflit de retrancher le 
plus grand multiple de 7 possible du nombre indiquant le 
quantième du mois: le reste sera le 1° nombre cherché. 


B. Nombre correspondant au mois. — Ce 2° nombre est. 
un peu plus difficile à déterminer; il varie d’ailleurs d'après” 
le mois. ; 

Si vous le voulez ‘bien, nous commencerons par le mois de 
mars et nous retiendrons que le nombre correspondant à ce 
mois est 3. EX 

Pour chacun des autres mois, nous additionnons le A 
correspondant au mois précédent et le nombre de jours de 
ce même mois; du total, nous retranchons le plus 
multiple de 7 possible. | 


DA LA, ÉPREe 


En suivant ces indications, nous aurons les nombres 
correspondants ci-après : | 


Mars . 3 | Septembre 2 + 31 — 33, —28—5 


Avril 83 + 31 — 34, — 28—6 | Octobre 5 + 30 — 35, — 35—0 
Mai 6 + 50 — 36, — 35 —1 | Novembre 0 + 31 — 31, — 28—3 
Juin 4 + 31 — 39, — 28 —4 | Décembre 3 + 30 — 33, —- 28—5 


Juillet 4 + 30 — 34, — 28 — 6 | Janvier 5 + 31 — 36, — 35 —1 
Août 6 + 31 — 37, — 35—9 | Février 1 + 31 — 39, — 28—4 


Vous retiendrez facilement les nombres correspondant aux 
mois par le moyen mnémotechnique suivant, qui consiste à 
désigner chaque mois par un nombre de lettres égal à son 
nombre correspondant : 


À ETIS TCTNOMRERR | — 4 | Juillet — Juille — 6 
Février — Févr rt di ADUL =" XO ee 
Mars —,. Mar — 83 | Septembre — Septe — 5 
Avril 0, AVTIH = EG Uctobre nie — D 
Mai #- M sde Novembre =: "NO: QUE 
Juin ri JUIN — 4 | Décembre — Décem — 5 


c. Nombre correspondant au nombre composé des 2 pre- 
miers chifires de l’année. — Si le nombre donné est un 
multiple de 4, le nombre correspondant est 0. 

5 1l est un multiple de 4 moins 1, le nombre correspondant 
est le 1* chiffre impair — 1. | 

S'il est un multiple de 4 moins 2, le nombre correspondant 
est le 2 chiffre impair — 3. 

S'il est un multiple de 4 moins 3, le nombre correspondant 
est le 3° chiffre impair — 5. 


D. Nombre correspondant au nombre formé par les 
2 derniers chiffres de l’année. — Pour trouver ce 4° nombre, 
voici ce que vous devez faire : 


1° Au nombre donné, ajoutez le nombre de vi 4 qu'il 
contient? 
2° Du total, retranchez le plus grand multiple de 7 possible. 


CR à te 


REMARQUE, — Lorsque vous aurez aflaire à une date de janvier ou de: 
février, vous devrez opérer sur le nombre immédiatement inférieur au 
nombre composé des 2 derniers chiffres de l’année. 74 

Voilà donc déterminés vos quatre nombres correspondants. AA HoANee 
les, et, du total, retranchez le plus grand multiple de 7 possible; vous 
obtiendrez ainsi un chiffre qui vous indiquera le jour cherche, d’après le 
tableau suivant : 


14. Dimanche. 


2, Lundi. 5. Jeudi. 
3. Mardi. 6. Vendredi. 
4, Mercredi. 0. Samedi. 


Appliquons maintenant le procédé à quelques exemples: 
1er EXEMPLE : 72 avril 1864. 


Quantième = 12 — 7 — 5; avril = 6; 18 (m, de 4 — 2) donne 3; 64# 
46 — 80, 80 — 77 — 3: 5 + 6 + 3 + 3 —= 17; 11 — 14 — 3: doncle 
49 avril 14864 était un mardi à 


9e EXEMPLE : 27 mat 1854. | “à 


Quantième — 97 — 921 —6; mai — 1; 18 (m. de 4 — 2) donne 3: 54 + 
43 — 67; 67 — 63 — 4; 6 + 1 + 3 + 4 — 14; 14 — 14 —0; donc le 
97 mai 1854 était un samedi. 


3e EXEMPLE : 17 avril 1909. 


Quantiéme = 17 — 14 = 3; avril = 6; 19 (m. de 4 — 1) donne #;9# 
D — A1, 11 — T— 43, 8 + 6 + 1 + 4 — 14; 14 — 14 —= 0; donc le 
47 avril 4909 était un samedi. 


42 EXEMPLE : 25 janvier 1865. 


Quantième — 25 — 21 — %; janvier — /: 18 donne 3: 65, commeil 
s’agit d’une date du mois de janvier, opérons sur 64 comme il est dit plus 
haut : 64 + 16 — 80, 80 — 77 — 3,4 +1 +38 +3 — 1:11 — 1—=4; 
done le 25 janvier 1865 était un mercredi. 


ëe EXEMPLE : 8 septembre 1910. 


Quantième = 8 -- 7 — /; septembre = 5: 19 donne {; 10 + 2=12, 


1000 
419— 1—5;:14+5+4+5—12:19— Ms FUN Pre 
était un jeudi. URI 


6e EXEMPLE : 76 mars 1953. 


Quantième = 16 — 14 — 2; mars — 3; 19 donne 1; 53 + 48 — 66, ER 
66 — 68 — 3,2 + 3 +1 + 3 — 9,9 — 7 — 2; done le 16 mars 1953 sera 
un lundi. 


203. — Chiftre intercalé dans le multiplicatenr. 


Dans une multiplication dont le multiplicande est 46, le 
dernier des 2 chiflres du multiplicateur est 3. Si l’on inter- 
cale le chiffre 2 entre les 2 chiffres du multiplicateur, le pro- 
duit se trouve augmenté de 29900. Quel est le multiplicateur ? 


Solution. — Pour résoudre la question, il suflit de déter.. 
miner le chiffre des dizaines du multiplicateur. 

Or, ce chiffre, tant qu'il est au rang des dizaines, donne 
une partie du produit égale à 46 X 10 fois le chiffre ou 460 
fois le chiffre. 

Si, grâce au chiffre intercalaire 2, nous le faisons avancer 
d'un rang vers la gauche, il exprime alors des centaines; et, 
dans ce cas, il donne une partie du produit égale à 46 X 100 
fois le chiffre ou 4600 fois le chiffre. 

Par ce fait même, le produit est augmenté de 4600 — 460: 
ou 4140 fois le chiffre. 

Mais le 2 ajouté au rang des dizaines a encore augmenté le 

produit de 20 fois le multiplicande 46 ou 920. 


Donc la différence entre l’ancien produit. et le nouveau est 
_ 4140 fois le chiffre à déterminer + 920. D'après l'énoncé, 
cette différence est 29900. Nous avons donc cette égalité : 
&1 40 fois le chiffre cherché <- 920 — 29900. 
… D'où 4140 » » — 29900 — 920 — 28980... 
Donc le chiffre cherché — 28980 : 4140 — 7. 


Le multiplicateur est donc 73. 


ADO UE 


ie | \pitrérence entre 2? nombres de 2 chiffres, dont la somme 
\ ( ati 3\1 | des chiffres est identique. 


ai (ail Henutionnés deux nombres de 2 chiffres, si la somme des : 
tra du 1° est égale à la somme des chiffres du %, leur : 
différence est égale à 9 fois la différence entre les chiffres ee | 
dizaines ou entre les chiffres des unités. | 
EXEMPLES — 91 — 64 — 9 fois (9 — 6) ou 9 fois (4 — 1) — 9 fois 3 —927 
87 — 69 — 9 fois 2 — 18. | AR Fe: 
JG T0 9 LOIS 3 == 27 AS ve 


203. — Différence entre deux nombres de 3 chiffres ayant le # 
même chiffre moyen et dont la somme des chiffres est iden- 
tique. 


Étant donnés deux nombres de 3 chiffres ayant le même 
chiffre moyen, si la somme des chiffres du 1° est égale à la 
somme des chiffres du 2, leur différence est égale à 99 fois 
la différence entre les chiffres des centaines ou entre les 
chiffres des unités. EL 

EXEMPLES. — 635 — 437 — 99 fois (6 — 4) ou 99 fois (7 — 5) = 2: a , 
2::=1198. 


923 — 428 — 99 fois 5 — — 98. | A D 
873 — 279 — 99 fois 6 — 594. ; Re 


204. — Nombre de 2 chiffres diminué d'un multiple de 9. -  \ 


(EXERCICE). ge 


1° Écrivez un nombre composé de 2 chiffres et donnez-moi 
la somme de ceux-ci ; | 
2 De ce nombre retranchez un multiple de 9: 
3° Donnez-moi le dernier chiffre du reste obtenu. É Dh 
Je puis vous dire le reste tout entier. ne | 


_ Solution. — De la somme donnée dt Bord je retranche Ft 12e 
dernier chiffre du reste, et, si le résultat est égal ou supérieur 
à 9, je retranche encore 9. Le résultat final me donne le … 


ie 
L1P} 


Le chiffre du reste de la soustraction que j'ai fi sel [Tr f 
par suite le reste tout entier. VI] LIFn h) / Ur 


EXEMPLES. — 13 — 45 — ? Étant donné que la somme A chiflies/ , 
du 1er nombre est 10 et que le dernier chiffre du reste est 8, j’en déduis 
que le 1e: chitire de ce reste est 10 — 8 ou 2, et par suite que le reste tout 
entier est 28. 

18 — 54 — ? De la somme de 7 et de 8 ou 15. je retire 4, dernier chiffre 
du reste, ce qui me donne 11, dont je retire encore 9, ce qui me donne 2; 
le reste tout entier est donc 24. 

016 —936—77+6— 13; 13. — 0 — 13; 13 — 9 — 4: reste — 40. 


205. — Extension de l’exercice précédent 


1° Écrivez un nombre quelconque et donnez-moi la somme 
de ses chiffres; 

2° Retranchez-en un multiple de 9; 

3° Barrez, dans le reste obtenu, un chiffre qui ne soit ni 0 
ni 9,.et donnez-moi la somme des autres chiffres. 

Je puis vous dire quel est le chiffre barré. 


Solution. — De la somme donnée d’abord, je retire la 
. somme des chiffres non barrés dans le reste. 


EXEMPLES. — 41783 — 2898 — 1885. — Je dis : 4 + 7 + 8 + 3 — 22; 
supposons qu'on ait barré 5 dans le reste, la somme des autres chiffres — 
4 + 8 + 8 — 17; le chiffre barré est donc 22 — 17 — 5. 

4976 — 927 — 1949. — Je dis : 1 + 2 + 7 + 6 — 16; si l’on barre le 4 
dans le reste, la somme des autres chiffres est 1 + 2 + 9 — 12; le chifire 
barré est donc 16 — 12 — 4. 


206. — Autre exercice sur la différence entre 2 nombres. 


48 Écrivez 2 nombres quelconques et faites la somme des 
. chiffres du plus grand et celle des chiffres du plus petit; 
2 Retirez la 2° somme de la 1'° (si la 2° est supérieure à la 


1, ajoutez à celle-ci autant de fois 9 que c'est nécessaire 
7 


— 102 — 

tue | | 
: \A poux rend \ possible la soustraction); puis doñnez- -moi le 
qui reste QU AS 

(! A Cherchez maintenant la différence entre les 2 nombres 
que vous avez écrits; : 

4° Barrez, dans cette différence, un chiffre qui ne soit ni 0 

ni 9, et donnez-moi la somme des autres chiffres. | 


Je puis vous dire le chiffre barré. 


Solution. — Je retire le reste obtenu au 2 de la somme | 
des chiffres non barrés dant la différence. Je retranche 
ensuite le résultat du multiple de 9 qui lui est immédiatement 
supérieur. 
= EXEMPLES. — «. 623 — 148 — 478 (différence où l'on barre le ñ, par < 
exemple) — (6, + 2 + 3) - (tt +4+5)=1; 4 +8— 19; 12 M0 
18 — 11= 7 Ven) 

b. 4513 — 1987 — 2596 (différence où l’on barre le 6), —(4+5 +4 48) 

(+ 9 + 8 + 7) — 13 — 95, cela ne se peut; j'ajoute 18 à 13, ce qui fait 
31:31 — 9—6:2+8+92—9;:9—6—3,9—3—60N Re 

c. 3014 — 298 — 2716 (chilfre barré = 1). —(38 + 0 + 1 + 4) — (2 # 94 re 5 5 : 
8 -- 19, cela ne se peut, j'ajoute 18 à 8 et j'ai 26 — 19 = 7; (2 + 7 F6)" 
T1—8:9 — 8— 1. RO: | 

d. 1943 — 876 — 1067 (chiffre barré = 6), — (4 +9 +4 +38) -(8+74#6)— 

17 — 91, cela ne se peut, (17 + 9) — 2 — 5; (1 +0 + 1) = 553 
91—3— 6. | Wen 


207. — Partage de bouteilles, 


On a 45 bouteilles à partager entre 3 personnes : 15 sont 
entièrement remplies de vin, 15 le sont à moitié et les 15 
autres sont vides Comment doit-on faire le partage de 
manière que chaque personne ait la même quantité de vinet 
le même nombre de bouteilles”? | 


Solution. — On peut résoudre le problème de plusieurs | 
manières dont voici quelques exemples : : 


403) 


op) 
Œ 
cs 
[ea 
= 
à) 
© 
(sa 


_.… 


— 


JT Tsepa 
| n 


Se 


saulo]d 
ss 


saut9[d 


| *SOPIA 


‘Sauta[d 


-[UL9P 


Sauta]d 


SOPIA 


soula[d 
-IU19P 
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